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Metoda per partes riesenia neurcitych integralov
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Ju(x).v’(x)dx = u(x).v(x) —ju'(x)v(x)dx

1. pripad:  u(x) = P,(x)

(x)- ™ dx
(x)- cos kx dx
(x)-sinkxdx, ke Z

derivujeme P,(x)

‘u(x) = v'(x) =
u'(x) = v(x) =

2. pripad: v'(x) = Py(x)

[P (r) In x dx

J T H

P (x)-arcsin x (resp. arccos x) dx

. P (x)-arctg x (resp. arccotg x) dx

integrujeme P, (x)
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J‘xz e dx
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x-e tdx

xXsin x dx

.(3I—4)sinx dx

lezx(xz —x+l)+ C
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—e " (x?+2x+2)+C
—xcosx+smx+C

(4—3x)cosx+3snx+C
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J‘(Q‘t‘2 +2)e dv = (x*+2)e* — f 2xe*dx =

‘u(x) =x%+2 v'(x) = e*
u'(x) = 2x v(x) =e*
|u(x) = 2x v'(x) = e*
u'(x) =2 v(x) =e*

= (x® +2)e* — [2xe* — J 2e%dx| = (x*+2)e* —2xe* +2e*+C
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_[(Jf2 +6x+3)cos2x dx %(x2 +6x + 3)sm 2x +

+l(x+3)0052.x—lsin 2x+C
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u(x) =3 —x v'(x) = sinE

X
u'(x) =-1 v(x) = —ZCOSE

= —-2(3 —x) cos%—chosgdx = (2x — 6) cosg— 4sin§+ C
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J‘(x— D)Inx dx
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J.x arctg x dx %(3{'2 + Darctg x—%+(‘
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43. x“arctg x dx metgA‘—L +—In(l+x")+C
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44, .(43‘73 + 2x)arctg x dx (.):4 + xz)arctg X — % +C
u(x) = arctgx v (x) = (4x342x)
1
u(x)=1+x2 v(x) =x*+x?
= (x* + x?) arctgx — fx4+x2 dx = (x* + x?) arctg x — fde =
5 1+x2 5 14x2

X3

(x* + x?) arctgx — = +C
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2 .
Iarccos Xdx xarccos x —V1l—x" +C



Du: str. 31/ 6, 10, 15, 17, 23, 29, 30, 42, 43, 48, 52



Integrovanie racionalnych funkcii

Py (x)
Qm (%)

f f(x) dx Kkderacionalna funkcia f(x) =

1. a) Ak n <m, f(x) rydzoracionalna — rozklad na parcialne zlomky, potom integrujeme
b) v pripade, ze je dany integral v tvare:

I i = I dx _ pre p-—4g <0 pouzijeme substiticiu x+ L,

I:-I—p_‘l."—h:}" r 2
adl

(I+‘zf+r3—

|

menovatela doplnime na Stvorec a pouzijeme integracny vzorec

j ! dt_l tt+C
t2 + a? —aarcga

2. Ak n > m, f(x) nerydzoracionalna — predelime, upravime na sucet polynému
a parcialnych zlomkov, potom vsetko integrujeme
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Preskusajte sa
Vyberte spravne tvrdenia.

1. Pri metdde per partes nahradime integral [ u(x).v'(x)dx
a) vyrazom u(x).v(x) — [ u(x).v'(x)dx,
b) vyrazom u(x). v(x) — [ u (x)v(x)dx,
c) vyrazom [ u’(x)v(x)dx.

2. Pri metdde per partes musi platit, ze funkcie u(x), v(x)
a) maju spojitu derivaciu,
b) maju derivaciu, ktora nemusi byt spoijita,
C) nemaju spojitu derivaciu.

3. Vintegrali [(x%+3x) sin 3x dx volime ako u(x)
a) sin 3x,
b) x% + 3x,

3 2
c) > +3%-

4.V integrali [(x + 1) In 5x dx volime ako u(x)
a)x+1,
b) In 5x,
1
Cc) -.
X



5,Aku(x) =xavi(x) = eg potom,
ayu'(x)=1 av(x) = Zez
b) u'(x) ——av(x) ——ez

c) u'(x) =1av(x) = %82.
6. V integrali[ 5x arcsin x dx volime ako v"(x)

a) 5x,
b) arcsin x,

7.V integrali [(x*+1)e3*dx volime ako v’(x)
a) x%+1,
b) (x%+1)e3*,
c) e3X,

8. Volime v'(x) = 1 v integrali
a) [ arctg x dx,
b) [ e?*dx,
c)f(x + 3) cos x dx.



9. Vintegrali [ e*(2x + 2) dx vyraz 2x + 2

a) volime ako u(x) a ho integrujeme,
b) volime ako v'(x) a ho derivujeme,
c) volime ako u(x) a ho derivujeme.

10. V integrali [(x?—4x)In x dx vyraz x* — 4x
a) volime ako u (x) a ho integrujeme,
b) volime ako v’(x) a ho integrujeme,
c) volime ako v’(x) a ho derivujeme.

xX24+2x

11. Pri uprave integralu fx3+6x2+12x+8

a) predelime Citatela menovatelom a potom urobime rozklad na parcialne zlomky,
b) urobime rozklad na parcialne zlomky,
c) doplnime menovatela na stvorec a pouzijeme vhodnu substituciu.

4
12. Pri Gprave integralu [ ———=— dx

x2412x+5

a) predelime Citatefa menovatelom a potom urobime rozklad na parcialne zlomky,
b) urobime rozklad na parcialne zlomky,
c) doplnime menovatela na stvorec a pouzijeme vhodnu substituciu.



1
x2+x+1

13. Pri Uprave integralu [

a) predelime Citatela menovatelom a potom urobime rozklad na parcialne zlomky,
b) urobime rozklad na parcialne zlomky,
c) doplnime menovatela na stvorec a pouzijeme vhodnu substituciu.

14. Pri Uprave integralu [ ﬁlxﬂo dx po uprave pouzijeme na vypocet integral

1 t 1 1 1 t
a) | ———dt = in— , D) ————qr = Jt2 + d2 , C —_ h
)fmdt arcsmd+C )fmdt ln|t+ t-+d |+C )jtz_l_azdt aarctga+C



Spravne odpovede: 1b, 2a, 3b, 4b, 5a, 6a, 7c, 8a, 9c, 10b, 11b, 12a, 13c, 14c

Hodnotenie:

0 — 3 nespravna odpoved — mas vedomosti o integrovani funkcii pomocou metody
per partes a integrovani racionalnych funkcii

4 — 7 nespravne odpovede — tvoje vedomosti su celkom dobreé

8 a viac nespravnych odpovedi — odporu€am sa na to eSte raz pozriet



