Matematika 1 — 4.cvicenie
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Elementarne funkcie

Logaritmicka funkcia y = log,x,a> 0, a+# 1

y=Inx

a>1 rastie O<a<1 klesa
l'\}! y’\
y=log,x
y=log, x
o 71 > o 1 >

Cislo a nazyvame zaklad funkcie.

D(f) = (0, )




4. Nacrtnite grafy funkcii:
a)y = log,(x + 4)
b) y = logos(x +2)
c)y = logz x
d) y = logo,s(x — 1)

sami, du

Postup pri zostrojovani grafu:
1. Urcit D(f) a zaklad funkcie.
2. UrCit polohu asymptoty.

3. Pre dve hodnoty x z definicného odboru vypocitat' y alebo urcit prieseCniky s
osou Xa.

4. Viest zvolenymi bodmi krivku.



b) y =loggs(x + 2) x+2>0

x> —2
10 +

D(f) = (-2,0) a=0,5, klesa

asymptota: x+2 =10
X =—-2

priese€nik s osou x: y = 0

0 =loggs(x + 2)
05°=x+2
1=x+4+2
A:x=-1,y=0

prieseénik s osou y: x =0

y =logys(0+ 2)

X =—2 ~10 Yy = 10g0,5(2)
0,5V =2
1Y 171



Kontrolka:
1. Vyberte, ktory zapis funkcie zodpoveda grafu na obrazku 1.
a)y =logp1(x—2), b)y =logg(x + 1), ¢)y =logsz(x+2), d)y=logz(x —2).
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2. lyberte spravne tvrdenia, ktoré platia pre funkcie na obrazku 2:
a) pre Cervenu je 0 <a< 1,
b) pre modru je asymptotay = 1,
c) D(f) Cervenej je R,
d) ervena ma prienik s osou x v bode (0, 0),
e) vzhfadom na Cervenu funkciu je modra funkcia posunuta v smere osi X.



Elementarne funkcie

Exponencialna funkcia y=2a"a>0,a#1

OD<a<1 klesa y=e
M y

a>1 rastie

.M.‘yr

Cislo a nazyvame zéaklad funkcie.

D(f) =R



5. Nacrtnite grafy funkcii:

a)y=202*-5

b)y =4*+2

C)y=2*%-1

d) y = 0,5*%
sami, du

Postup pri zostrojovani grafu:

1. Urcit D(f) a zaklad funkcie.
2. UrcCit polohu asymptoty.

3. Pre dve hodnoty x z definicného odboru vypo itat y alebo urCit’ prieseCniky s
osou Xay.

4. Viest zvolenymi bodmi krivku.



b)y =4+ 2 D(fy=R a =4, rastie
asymptota: y—2=0
y =2
priesec¢nik s osouy: x =0

y =4°+2
y=1+2
A:y=3,x=0

-10 -5 : priesecnik s osou X: nema
_ ak y = 0, potom rovnica
27 0 = 4* + 2 nema rieSenie

zvolimex =1
y=4'+2=6
B:x=1,y=6



Parnost a neparnost funkcie

Parna funkcia: x,—x e D(f), f(x) = f(—x)

x -y = f(x)
—x =y = f(—x) = f(x)
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Graf je sumerny podla osiy.



neparna funkcia: x,—x € D(f), f(—x) = —f(x)

x »y= f(x)

—x > —y = f(—x) # f(x)
—y = f(=x) = —f(x)

Graf je stredovo sumerny podla bodu (0, 0)

Ani parna ani neparna funkcia: nespifia predchadzajice podmienky pre parnu a
neparnu funkciu



Pr.1-13/1 [:y=x —x

Pr.2—13/3 f:y=sinx+cosx

COS X .
Pr.3-13/4 ., nepama
X

Pr.4-13/7 f:y:x2+5inx2 pﬁn‘m



Pr.3-13/4 C0s X

fry=—m
X
_cos(—x) cosx = cosx
fi=x) = -x  -x X
f(—x) = —f(x) funkcia je neparna

Pr.4-13/7 f:y:x2+5inxz

f(=x) = (—x)?+ sin(—x)? = x? + sinx?

f(—x) = f(x) funkcia je parna

neparna

Funkcia kosinus je parna:
cos(—x) = cos x

parna

Funkcia x? je parna:
(—x)%= x?



Du: str.13/ 2, 6, 8,10



Limita funkcie

Zapis limity: lim f(x) =b

xX—a

Pri vypocte limity:
a) dosadime za nezname x Cislo a, ak ziadna neurc€itost’, vypoCitame limitu

Pr.1-16/1 Typy neur¢itosti: %, =, 00— 00,17

. x?+5
P x%2—73

Pr. 2

- x34+3x+5 134+31+5 9
lim = =

= 3
x—1 xz — 4 12 — 4 —3




, . Y « 0 , -~
b) dosadime za nezname x Cislo a, ak neurcitost’ 0 urobime rozklad na sucin v
Citateli aj v menovateli (ak v Citateli a menovateli polyndmy)

Pr.3-16/7

. x? =1
lim —
x—=-1x" +6x+35

Pr.4-16/3

9
. ox° =4
lim 4
=2 y=2
(2)2—-4 0

li =
=2 2-2 0

0

x> —4 5 — D (x + 2
lim 2 lim}\)( )=limx+2:2+2=4
x-2 X — 2 X—2 (XX\Z)

X2

Du:16/4,8



. . » " 0 - .
c) dosadime za nezname x Cislo a, ak neurc€itost’ o Fozsirime vhodnou jednotkou
(ak v Citateli alebo menovateli druhd odmocnina s pouzitim vzorca a? — b?)

Pr.5=-17/17
= — — a2 — p2
:r‘—«.i"; (a—b)(a+b)=a“—b

lim
=l oy —1



Pr.6-16/14

_ 1+x% —1
lim 0
x—0 X

limm_lzg

x>0 0 Oa b az bz

0 —1 e e —— ——
VTEE-1 T TR 14221
lim = lim ' ey N, B
x—0 X x—0 X x—>0x_( 1+x2+1)

=1
0

X
lim = -
O(WVItxZ+1)  (VIF02+1)

0

(a — b)(a + b) = a® — b?

Du:16/11,12



