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Rovnica dotycnice a normaly ku grafu funkcie

Ak f'(xp) existuje, tak dotycnica ku grafu funkcie y = f(x) v
bode T|xy, f(Xo)] ma rovnicu

t:y—f(x)=f(x0)(x - Xo).
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Rovnica dotycnice a normaly ku grafu funkcie

Ak f'(xp) existuje, tak dotycnica ku grafu funkcie y = f(x) v
bode T|xy, f(Xo)] ma rovnicu

t:y—f(x)=f(x0)(x - Xo).

Ak f'(xg) # 0, tak normala ku grafu funkcie y = f(x) v bode
T[xo, f(X0)] ma rovnicu

n: ¥ = ) = s (X = o)
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Derivacie vyssich radov

Definicia

Nech funkcia f : A — R ma na neprazdnej mnoZine Ay C A
derivaciu f'. Ak funkcia f' ma na neprazdnej mnoZine A, C A
derivaciu (f'), tak tdto funkciu nazyvame druhou derivaciou
funkcie f na mnozine A, a oznacujeme ju ", tj. f" = ().
Podobnym spésobom méZeme definovat derivacie vyssich
radov n > 2.

Pozn: Oznacenie s Ciarkami pouzivame obycCajne pre derivacie
radu n < 3, t. f/, f’, f”, pre n > 4 pouzivame ozna&enie (.
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L'Hospitalovo pravidlo

Nech funkcie f, g maju derivacie v prstencovom okoli bodu
Xo € R* a nech plati jedna z podmienok

O fim, 1) = fim o0) =
Q Jim [f(x)] = lim |g(x)| = o0

Ak existuje (vlastna alebo nevlastna) I|m P00 tak existuje aj

o 9 (X)’
f(x)
A, 900

a plati
0 L ()

0 g(xX) % g(X)

Pozn.: Veta plati aj pre jednostranné limity.
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Vlastnosti diferencovatelnych funkcii na intervale

Nech funkcia f : (a, b) — R nadobuda vo vnutornom bode ¢
intervalu (a, b) najvacsiu (najmensiu) hodnotu. Ak navyse
funkcia f ma v bode c derivaciu, tak f'(c) = 0.
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Vlastnosti diferencovatelnych funkcii na intervale

Veta

Nech funkcia f : (a, b) — R nadobuda vo vnutornom bode ¢
intervalu (a, b) najvacsiu (najmensiu) hodnotu. Ak navyse
funkcia f ma v bode c derivaciu, tak f'(c) = 0.

Veta (Rolleho veta)

Nech funkcia f ma tieto vlastnosti:
Q@ Je spojita na uzavretom intervale (a, b).
Q Ma derivaciu na otvorenom intervale (a, b).
Q Plati f(a) = f(b).

Potom na otvorenom intervale (a, b) existuje aspori jeden bod &
taky, Ze f'(¢) = 0.
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Vlastnosti diferencovatelnych funkcii na intervale

Veta (Lagrangeova veta)

Nech funkcia f ma tieto vilastnosti:
Q@ Je spojita na uzavretom intervale (a, b).
Q Ma derivaciu na otvorenom intervale (a, b).

Potom na otvorenom intervale (a, b) existuje aspori jeden bod &
taky, Ze

f(b) —f(a) _ .

“boa
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Vlastnosti diferencovatelnych funkcii na intervale

Polyném
i 1" n)
100) + P9 x—x0) 4 0D (o2 TR0

sa nazyva Taylorov polyném funkcie f v bode xy a oznacujeme
ho Tn(x).
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Vlastnosti diferencovatelnych funkcii na intervale

Polyném

(X
—(x—xo)+%(x—xo)2+...+—
sa nazyva Taylorov polyném funkcie f v bode xy a oznacujeme

ho Tn(x).

Veta (Taylorova veta)

Nech funkcia f je v istom okoli O(xg) bodu xo (n+ 1)-krat
diferencovatelnd. Potom pre bod x € O(xy) plati

f(x) = Ta(x) + Rn(x).
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