Matematika 2 — 3.cviCenie
priprava



d) Kanonicky rozklad polynémov — na sucin korefiovych cCinitelov

Po(x) = an(x—aq)M (x—ap)...(x—a)) K (x®+p1 x+q)...(X°3+PsX+Gs)

a je koren — (x — a) (x — a)! = «a je jednoduchy koreri
—a je koreft — (x — (—a)) = (x + @) (x — )™ - a je n - nasobny koren

Napr. P(x) = a,x* + a,x* + a, ma stupefin = 4
a) Ak su korene a4, a,, az, a, jednoduché — rozklad (x — a)(x — ay)(x — a3)(x — ay)
P(x) =aux*+a,x?* +ag=(x—a) . (x —ax)) (x —a3) (x —ay)t, 4 = 1+1+1+1
b) Ak je a; trojnasobny koren, a, jednoduchy — rozklad (x — a;)3(x — ay)
P(x) =ax*+ax*+ay=(x—a)3 (x —ay)!, 4=3+1

c) Ak je a4, a, jednoduché korene a dalej uz nie je mozné rozlozit polynobm v R
— rozklad (x — a;)(x — ap)(x? + px + q)

P(x) = ayx* + azx® + ag = (x —ap)'. (x — @) ' (x* + px + q), 4 =1+1+2



I: pouzitim vzorcov

(a4 b)2 = a2 + 2ab + b2 (a £b)% = a® £ 3a?b + 3ab® £ b°
(a —b)* = a* — 2ab + b* a’ —b* = (a —b)(a® + ab + b°)
a? —bv* = (a —b)(a +b) a’ +b° = (a+b)(a® — ab + b?)

Il: postupnym vyberanim spoloénych vyrazov pred zatvorku

lll: postupnym vyberanim spolo€nych vyrazov pred zatvorku a pouzitim
VZOrcov



IV. Hornerova schéma P(x)= a,x" + ap_x™1+--- +ax? + ax + q,

- urCime mozné korene ako podiel delitefov absolutneho Clena a, a koeficientu pri
najvysSej mocnine a,

D(ap)

D(a,)

= {tay, ta,, ... Ta,}

- ak sucet koeficientov polynomu (a, + a,,_1 + ... + a,) je rovny nule, potom jednym
z korenov je Cislo 1

- ak su koeficienty polyndmu len kladné ¢€isla, potom korene polyndmu budu len
zaporne Cisla

P(x) =a,x" + ap_1x" 1+ +a,x2 + ax + q,
Cln an_l an_z ........ Cll ao
a1 /_’051-% +| a1(“1-an+an—1)+| +|
! a, |, .a,+ an_f'/] v I o
v

a4 je koren, ak vyjde 0
- zaCat dosadzovat od najmensieho celého korena



Polynomy
Rozklad racionalnej funkcie na elementarne (parcialne)
zlomky

Pn(x)
Qm(X)

Funkciu f(X) = nazyvame racionalnou funkciou.

Ak
l.n < m je funkcia f (X) rydzoracionalna
Il. n > m je funkcia f (X) nerydzoracionalna

l. Vieme rozlozit’ na sucet parcialnych zilomkov

A A Bx + C Bx + C

Xx—a = (x=a)" " xipx+q ' (X+px+q)

kde A,.B,C.a,p,ge R, ne N, p> —4q < 0.



ll. Predelime a vyjadrime ako sucet polyndmu a rydzoracionalnej funkcie,
ktoru rozlozime na sucet parcialnych zilomkov

Pn(x) R(x)
= S(x) + , st R(x) < m
Om(x) (*) Om(x) (%)
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