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Metoda per partes riesenia neurcitych integralov
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Ju(x).v’(x)dx = u(x).v(x) —ju'(x)v(x)dx

1. pripad:  u(x) = P,(x)

(x)- ™ dx
(x)- cos kx dx
(x)-sinkxdx, ke Z

derivujeme P,(x)

‘u(x) = v'(x) =
u'(x) = v(x) =

2. pripad: v'(x) = Py(x)

[P (r) In x dx

J T H

P (x)-arcsin x (resp. arccos x) dx

. P (x)-arctg x (resp. arccotg x) dx

integrujeme P, (x)



Pr. 1: Vypogitajte dany integral pomocou metédy per partes f (x + 2)e3*

1. Urcit’ pripad rieSenia podla zapisu v integrali (podla funkcie vedla polynému P,,(x))

1. pripad:  u(x) = P,(x) j(x + 2)e3*dx

|

polyném P, (x))

2. Zapisat’ funkcie u(x),v’(x) a upravit’ ich na u’(x), v(x)

u(x) =x+2 v'(x) = e3*
1
u(x)=1 v(x) = §e3x
derivujeme u(x) ‘l’

integrujeme v'(x)

3. Dosadit’ u(x),v'(x),u’(x), v(x) do vztahu pre metddu per partes a urobit’ vypocCet

ju(x).v’(x)dx = u(x).v(x) — f u (x)v(x)dx

j(x+2)e3xdx= (x+2)le3x—f1.le3xdx= (x+2)1e3x—lje3xdx=(x+2)le3x—lle3x+c
3 3 3 3 3 33

tato Cast sa len opisuje : A . . . .
integral vyrieSime, ak je integral v tvare sucinu polyndmu a funkcie pouzijeme

eSte raz metddu per partes na jeho upravu



Pr. 2 — 31/ 11:Vypocitajte dany integral pomocou metody per partes

e I T
I.r“ e dx



Pr. 3 — 31/ 4:Vypocitajte dany integral pomocou metody per partes

J‘(2 —5x)e” dx

1. pripad:  u(x) = P,(x)

‘u(x) =2 —5x v'(x) = e*
u’(x) = =5 v(x) =e*
derivujeme u(x) ‘l’

integrujeme v’ (X)

J(Z — 5x)e*dx = (2 — 5x)e”* —J —5e*dx = (2 — 5x)e* + 5e* + C



Pr. 4 — 33/ 15: Vypocitajte dany integral pomocou metody per partes

J.(.r +5)sin2x dx

sin kx
f coskx dx = + C
k
—cos kx
f sin kx dx = p + C




Pr.5— 32/ 20: Vypocitajte dany integral pomocou metddy per partes

. X
3—x)sm—dx
Ja-xsin”

7 = x

u=3—x v = sin—
2

) X
u =—-1 % :—Zcosz

X X
=—-2(3—x) cos%—chosgdx = (2x —6) cosi—4sin§+ C



Pr. 6 —-33/28: _[(x—])lnxdx
1. Uréit’ pripad rieSenia podla zapisu v integrale (podla funkcie vedla polynému P,,(x))

2. pripad: v'(x) = P,(x) j(x — 1) Inxdx

|

polyném P, (x))

2. Zapisat’ funkcie u(x),v’(x) a upravit’ ich na u’(x), v(x)

u(x) =Inx v'x)=(x—1)
1 1

u'(x) =— v(x) ==x*—x
X 2

derivujeme u(x) ‘l’

integrujeme v'(x)

3. Dosadit’ u(x),v'(x),u’(x), v(x) do vztahu pre metddu per partes a urobit’ vypocCet

fu(x).v'(x)dx = u(x).v(x) — j u (x)v(x)dx

2
J(x—l)lnxdx=lnx(%_x)_f1

2

1 x? x? x
.(Ex2 — x)dx = lnx(7—x) — j (———) dx =

X 2xX X

xS j(x 1) dx =1 x 12 ete
—nx(2 X) > x—nx(2 X) 272 X



Pr. 7—33/17: Vypocitajte dany integral pomocou metody per partes
I,r In x dx

2. pripad: v'(x) = P,(x)

u(x) =lnx v'(x) =x
1 x?

u,(X) = — U(x) = —
X 2

derivujeme u(x) ‘L

integrujeme v’(x)

_le jl x> i _le de _le 1j 1y —
= Inx ~| 5 )dx =~ Inx Sdx = —-Inx -5 | xdx =

x2 1
A 2
2lnx 4Jr + C



Pr. 8 — 33/ 41: Vypocitajte dany integral pomocou metody per partes

J.x arctg x dx



Du: str. 31/ 6, 10, 15, 17, 23, 29, 30, 42, 43, 48, 52



Integrovanie racionalnych funkcii

Py (x)
Qm (%)

f f(x) dx Kkderacionalna funkcia f(x) =

1. a) Ak n <m, f(x) rydzoracionalna — rozklad na parcialne zlomky, potom integrujeme
b) v pripade, ze je dany integral v tvare:

I i = I dx _ pre p-—4g <0 pouzijeme substiticiu x+ L,

I:-I—p_‘l."—h:}" r 2
adl

(I+‘zf+r3—

|

menovatela doplnime na Stvorec a pouzijeme integracny vzorec

j ! dt_l tt+C
t2 + a? —aarcga

2. Ak n = m, f(x) nerydzoracionalna — predelime, upravime na sucet polynému
a parcialnych zlomkov, potom vsetko integrujeme




Pr.1

3
d
jx2—6x+10 x

Pripad 1b: menovatela doplnime na Stvorec a pouzijeme integracny vzorec

j ! dt_l tt+C
t2 + a2 —aarcga



Pr.2 —-38/29:

Ij ! dx
¥ +x+1




Pr. 3

1
d
jx2+4x+20 x

1 1 1
(x+2)2+20—4dx _,[(x+2)2+16dx _j(t)2+16dt

x+2=t

1 1 t
dx = dt jz >dt = —arctg—+ C
a? =16 t“-+a a a
a=4
—1 t t+C— 1 t x+2+C
—4arcg4 = 4arcg n



Pr.4-38/3:

dx

4x+2
IX2—2X—8

Pripad 1a: f (x) rozklad na parcialne zlomky, potom integrujeme, pri Uprave integralu
pouzijeme vzorec

f[xib]dx=ln(xib)+6




5. Mala pisomka

1. (0,2 b) VyrieSte integral

0,1 0,1

3
f(3x2+%)dx= 3%+ln|x| +C

2. (0,1 b) Napiste substituciu bez rieSenie integralu

J(Vx2 +5)x dx

X% +5 = t‘ 0,05
2xdx = dtl 0,05

3. (0,2 b) NapiSte vzorce derivacii
a) (x") =nx™®1 005
b) (cosx)” = —sinx 005

¢) (Inx)” = i 0,05




