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DIFERENCIÁLNY POČET FUNKCIE VIAC 

PREMENNÝCH 
 

Parciálne derivácie funkcie dvoch premenných 

 

 Funkcia dvoch premenných   z = f (x,y) 

 

 

parciálna derivácia prvého rádu funkcie z = f (x,y) podľa premennej x 

 
𝜕𝑓

𝜕𝑥
= 𝑧´𝑥 

 

 

parciálna derivácia prvého rádu funkcie z = f (x,y) podľa premennej y 

 
𝜕𝑓

𝜕𝑦
= 𝑧´𝑦 

 

 

y je konš. 

x je konš. 



parciálna derivácia druhého rádu funkcie z = f (x,y) podľa premennej x 

 

𝜕2𝑓

𝜕𝑥2
= 𝑧´´𝑥 

 

 

parciálna derivácia druhého rádu funkcie z = f (x,y) podľa premennej y 

 

𝜕2𝑓

𝜕𝑦2 = 𝑧´´𝑦 

 



Dotyková rovina ku grafu funkcie dvoch premenných 

Nech je funkcia z = f (x,y) spojitá a diferencovateľná v okolí bodu A = [ x0, y0, z0], 

 potom  dotyková rovina  ku grafu tejto funkcie v bode A je 

𝜌:   𝑧 − 𝑧0 = 𝑧´𝑥 𝐴 𝑥 − 𝑥0 + 𝑧´𝑦 𝐴 𝑦 − 𝑦0  



Pravidlá pre výpočet derivácie funkcie:  

 

 

Derivácie elementárnych funkcií: 

    (𝒙𝟏)´ = 𝟏    



Pr. 1 – 82 /1: 



Pr. 2: 

 

𝑧 = (𝑥2 + 3𝑦)(cos 2𝑥 − 𝑦) 



Pr. 3 – 82 / 5:  

 

𝑧´𝑥 = 2 sin 3𝑥 + 2𝑥 + 5𝑦 . 3. cos 3𝑥 

𝑧´𝑦 = 5 sin 3𝑥 



Pr. 4 – 83 / 10: 

 

 



Pr. 5 – 82 / 7: 

 

 

𝑧´𝑥 =
2𝑥 𝑥2 + 𝑦2 − 𝑥2 − 𝑦2 2𝑥

(𝑥2+𝑦2)2 =
2𝑥3 + 2𝑥𝑦2 − 2𝑥3 + 2𝑥𝑦2

(𝑥2+𝑦2)2 =
4𝑥𝑦2

(𝑥2+𝑦2)2 

𝑧´𝑦 =
−2𝑦 𝑥2 + 𝑦2 − 𝑥2 − 𝑦2 2𝑦

(𝑥2+𝑦2)2 =
−2𝑦𝑥2 − 2𝑦3 − 2𝑥2𝑦 + 2𝑦3

(𝑥2+𝑦2)2 =
−4𝑦𝑥2

(𝑥2+𝑦2)2 



Pr. 6 – 83 / 11: 

 

 



Pr. 7 – 84 / 21: 

 

 

𝑧´𝑦 =
1

𝑥𝑦 − 4
𝑥 +

1

𝑥 + 2
 

𝑧´𝑥 =
1

𝑥𝑦 − 4
𝑦 +

−𝑦

(𝑥 + 2)2 



Pr. 8 – 86 / 34:  Určte rovnicu dotykovej roviny k grafu funkcie v bode A  

1. Dopočítame súradnicu z0 pre bod A dosadením súradníc x0, y0 do predpisu 

funkcie z = f (x,y). 

 

2. Vypočítame parciálne derivácie funkcie z = f (x,y) podľa x a y.  

 

3. Určíme 𝒛´𝒙 𝑨 , 𝒛´𝒚 𝑨  . 

 

4. Napísať rovnicu dotykovej roviny k grafu funkcie v bode A a upraviť.  

 



Pr. 9 – 86 / 31:  Určte rovnicu dotykovej roviny k grafu funkcie v bode A  

1. Dopočítame súradnicu z0 pre bod A dosadením súradníc x0, y0 do predpisu  

     funkcie z = f (x,y). 

 

      𝑧0 = 2𝑥0
2 − 4𝑦0

2 = 2. 22 − 4.12 = 8 − 4 = 4 

 

2. Vypočítame parciálne derivácie funkcie z = f (x,y) podľa x a y.  

 

       𝑧´𝑥 = 4𝑥, 𝑧´𝑦 = −8𝑦 

 

3. Určíme 𝒛´𝒙 𝑨 , 𝒛´𝒚 𝑨  .         𝑧´𝑥 𝐴 = 4.2 = 8, 𝑧´𝑦 𝐴 = −8.1 = −8 

 

4. Napísať rovnicu dotykovej roviny k grafu funkcie v bode A a upraviť.  

 

 

 
𝜌:   𝑧 − 𝑧0 = 𝑧´𝑥 𝐴 𝑥 − 𝑥0 + 𝑧´𝑦 𝐴 𝑦 − 𝑦0  

𝑧 − 4 = 8 𝑥 − 2 − 8 𝑦 − 1  

0 = 8𝑥 − 16 − 8𝑦 + 8 − 𝑧 + 4 →    𝝆:    𝟎 = 𝟖𝒙 − 𝟖𝒚 − 𝒛 − 𝟒 



Dú: str. 82 / 1 - 30 

       str. 85 /32, 33, 35, 36 



8. Malá písomka 

 

 

1. (0,2b) Nakreslite elementárnu plochu danú krivkami 𝑦 = −𝑥2, 𝑦 = −1.  
                Určte typ elementárnej oblasti a napíšte jej hranice. 

 

 

2. (0,3b) Nakreslite elementárnu plochu danú krivkami 𝑦 = −2𝑥 + 4, 𝑦 = 0, 𝑥 = 0.  
               Určte typ elementárnej oblasti a napíšte jej hranice. 

 

 

 



8. Malá písomka 

 

 

1. (0,2b) Nakreslite elementárnu plochu danú krivkami 𝑦 = −𝑥2, 𝑦 = −1.  
                Určte typ elementárnej oblasti a napíšte jej hranice. 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. (0,3b) Nakreslite elementárnu plochu danú krivkami 𝑦 = −2𝑥 + 4, 𝑦 = 0, 𝑥 = 0.  
               Určte typ elementárnej oblasti a napíšte jej hranice. 

 

 

 

typ [x , y] 
 

     −1 ≤ 𝒙 ≤ 1 

 −1 ≤ 𝒚 ≤ −𝑥2 

typ [x , y] 
 

     0 ≤ 𝒙 ≤ 2 

 0 ≤ 𝒚 ≤ −2𝑥 + 4 

typ [y , x] 
 

     0 ≤ 𝒚 ≤ 4 

 0 ≤ 𝒙 ≤
4−𝑦

2
 


