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Derivacia funkcie

Oznacenie derivacie funkcie v bode x,: f (x,)

Pravidla pre vypocet derivacie funkcie:
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Derivacie elementarnych funkcii:
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Pr. 1. Vypocitajte derivaciu funkcie

f(x) = x.arccos(x2 4 5x) ++/2 — x2 + 3%



Pr. 2: Vlypocitajte derivaciu funkcie

f(x) = sin(1 + x?)
flg@) = f(g)).-g(x)
F00) = sin’(1 + x2).[(1 + x2)]

f(x) = cos(1 +x2).(0 + 2x)

f'(x) = 2x cos(1 + x2)



Pr. 3: Vypocitajte derivaciu funkcie
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Pr. 4 — str. 26 / 26:
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Pr.5—str. 26 / 27;
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Geometricky vyznam derivacie funkcie
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—

1.0

Smernica dotyCnice = derivacia f "(x,) v dotykovom

51 bode T ku grafu f (x)
priteccinidni i ke = f(x0)
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‘1'°"_ Rovnica dotyCnice v dotykovom bode T ku grafu f (x)
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t: y—yo=k:(x—Xxp)
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Smernica normaly  k, = ——— = ——
[ (xo) k;

Rovnica normaly v dotykovom bode T ku grafu f (x) kolmo na dotyCnicu

n y—yo=k,(x—xp)



Pr.1-29/5 najdite rovnicu dotyénice a normély ku grafu funkcie f(x) v dotykovom bode

fx)=+2x TF,?J
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1. Dopocitat' y — ovu suradnice dotykového bodu, pomocou X — ovej suradnice.
2. UrCit' prvu derivaciu funkcie f’(x) a dopocitat smernicu dotyCnice k;.
3. Vypocitat smernicu normaly k,,.

4. Vyjadrit rovnicu dotyCnice a normaly.
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Pr.3—29 /7 najdite rovnicu doty¢nice a normaly ku grafu funkcie f (x) v dotykovom bode

f(x)=2xInx T(1,2]

S 1_]
i < —doty¢nica
[ 7j|~Pormala

| I O O I R ] = B R |




Pr. 4 —29 /9 najdite rovnicu doty¢nice a normaly ku grafu funkcie f (x) v dotykovom bode
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Du—str. 29/4,6, 8, 10

Spravnost’ vypoctov z du si moézete overit’ pomocou SageMath,
navod najdete na predposlednej snimke.



L " Hospitalovo pravidlo
Pre vypocet limit, kde sa pouzije derivacia. Plati za ur€itych podmienok

lim flx) - lim f’(.r)
v—a g(x)  x—a g'(x)

1. limity s neurcitost'ou g , % - priamo pouzijeme toto pravidlo
Pr.1-34/8:
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Pr.2-34/5
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Pr.3-35/13
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2. limity s neurcitostou o — co, upravime na spolo¢éného menovatela, dostaneme
o 00 0 - .
neurcitost’ = alebo o a potom pouzijeme toto pravidlo
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Pr.5-35/19
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Du —str. 34,35/ 17,18, 20



3. limity s neurcitost'ou 0. o, upravime limitu na tvar,

lim f(x)- g(x) = lim f{x) alebo lim f(x)- g(x)= lim g(x)

X—ra X—da ]- X—a X—ra 1

g(x) f(x)

dostaneme neurgéitost’ 2 alebo % a potom pouzijeme toto pravidio \

Pr. 6:

xll,r(r,l+(1 — COs X).cotg x

cotg x




Pr.7-35/21
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Na stranke hitps://feimat.azurewebsites.net kde sa prihlaste ako Host'.

SageMath kod
P = pol

O v y G . , , a7 = - 7 y =
tvorte si Cast Geometricky vyznam derivacie— cCitat’ viac. TRy TeRT s ST Coror e
P.show(
a: _labels=['x", 'y'], gridlines="
A xmin=x_min, xmax=x_max,
— G G SageMath kéd 2 0 ymin=ymin, ymax=ymax
= Geometricky vyznam derivacie wan e TR T T . ’
aspect_ratio=1
)
Vietky : s=['x", 'y'], gridlines='minor’,
25 Navod na pouzitie Sage pri riesen loh
Elanky o
1. nakopirujte kéd z lavej listy (Copy Geometricky vyznam derivacie) a viozte do okna SageMath kéd st parios ! Evaluate
2. pre z uate (zobraz( sa rieSenie pre 1. tlohu) ) N
vioZte do bunky f(x) rovnicu upravent pre Sage a do bunky Xg Share
Inicu dotykového bodu < )
p b di OMOCOU XMin, Xm aV3 Evaluate 4 0 2+ 1 *
| Share
3
D £'(=0) m k¢ dotyénice ku grafu funkcie y = f(z) v dotykovom bode Tz, %), ¢ize 5 (dotykovy ©
0= lerx/2+1
7(2o) =k bod)
Xo
m (doNovy [2 _min -10
Bt zvacSenie priestort”
"7 (=) p N xmin |-10 x_max 20
pre zobrazenie |grafu
x.max |20 A
t: y—yo=f(z0)(x—z0) (plot)
y.m
a normaly, ak f'(zo) # 0, (plot) ymax
1 y_max % (plot)
nioY-w=—Fes (z — o). (plot) —

‘ Skryt prvky menu ‘

Navod na pouzitie Sage :

* nakopirujte kod z favej listy (Geometricky vyznam derivacie) a vlozte do okna SageMath kdd

* pre zobrazenie rieSenia stlacte Evaluate (zobrazi sa rieSenie pre 1. ulohu)

* pre vypocCet a zobrazenie grafov z du vlozte do bunky f(x) rovnicu upravenu pre Sage a do
bunky X, vlozte prvu suradnicu dotykového bodu, stlacte Enter na klavesnici

Pre zmazanie pévodného kodu v policku SageMath kdd oznacte pévodny text (kliknite na
lubovolné miesto v kdde) a stlacte CTRL + A a potom DELETE. Potom viloZte novy
nakopirovany kod a postupujte podla navodu (body 1-3).

Poznamka: ak sa Vam nezobrazi cely graf danej funkcie zmente oblast zobrazenia suradnic
pomocou Xmin, xmax, ymin, ymax

Zapis funkcii v Sage kode: je uvedeny v dolnej casti stranky


https://feimat.azurewebsites.net/
https://feimat.azurewebsites.net/
https://feimat.azurewebsites.net/

Zapis funkcii v Sage kode:

linearna funkcia: a*x+b napr: 5*x-8
kvadraticka funkcia: a*x"2+b*x+c napr. 2*x"2-3*x+5
mocninova funkcia: a*x™n napr. 0.5*x"3
gonimetricka funkcia: sin (x) , cos (x) napr. sin (x*x)
lomena funkcia: (a*x+b)/ (c*x+d) napr. (2*x)/ (5*x-1)
logaritmicka funkcia:  log (x, zaklad) napr. log(x, 0.5)
exponencialna funkcia: a”x napr. 3*x
funkcia arcsin , arccos: asin (x), acos (x) napr. 5*x-8

Ohodnot’te vytvorenu stranku: otvorte menu a chodte do Casti Spatna vazba

_ e ev s .
—_— = Definicny obor funkcie (mar
@ 10/16/2025
MATEMATIKA 1 v prikladoch FEL Blanka Baculikova — Anna Grincova

Veety , ; i
Navod na pouzitie Sage pri rieseni Uloh
1. nakopirujte kéd z lavej lidty (Copy d.o.f) a vloZte do okna SageMath kéd
2. pre zobrazenie rieSenia stlacte Evaluate (zobrazi sa rieSenie pre 1. Glohu)
SageMath 3. Pre zobrazenie riesenia uloh 2 — 62 vlozte do bunky f(x) prednastavené zvc
Cislo dlohy, alebo do bunky pre vlastn( funkciu vloZte rovnicu upravenu pr

4. Pre zmazanie pévodného kédu v politku SageMath kéd oznacte pévodny

1.d.of: (kliknite na lubovolné miesto v kode) a stlacte CTRL + A a potom DELETE
1,2, 25 212 vloZte novy nakopirovany kéd a postupujte podla ndvodu (body 1-3).

2.d.of: Ak méte problémy so Sage kédom, odporicame pouzit pomocnika.

4,56

poznamka: ak sa Vam nezobrazi cely graf danej funkcie zmerite oblast zobrazenia si

3.dof |pPomocou Xmin, Xmax, ymin, ymax

7,89 %

Definicny obor funkcie je mnoZzina vietkych hodnét premennych &, ku ktorym funkci

4. d.of: aspori jednu hodnotu y.
10-13,
30,33 Pri hiadani defini¢ného oboru funkcie je potrebné najéastejsie vziat do uvahy, ze:

5. dof + menovatel zlomku sa nesmie rovnat nule




Informacie k 1. zapoctovej pisomke

PiSe sa na cviCeniach. Pisomka pozostava z 5 prikladov (kazdy za 6 bodov,
spolu 30 bodov) + tedria (otazky s vyberom odpovede a doplnenim, spolu za 15 bodov)

tedria z prednasok - ppt na https://kmti.fei.tuke.sk/predmet/matematika-i Prilohy:
prednaska ¢. 1 —C. 6

Priklady: z cviCeni a du, ppt z cviCeni
https://kmti.fei.tuke.sk/pedagog/rndr-zuzana-gibova-phd Prilohy: cviCenie 1 -7

Okruhy:

DefiniCny obor

Derivacia

Limita, L "Hopitalovo pravidlo
ASS, ABS

Rovnica dotyCnice

O 5> 00 N =

¢as: 70 minut
doniest ISIC, pisacie potreby a dvojharok s vytlaCenou hlavi€kou zo stranky
https://kmti.fei.tuke.sk/predmet/matematika-i v zalozke Vzory a predlohy,

kalkulacka, mobil a iné SMART zariadenia su zakazané
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