Matematika |, opak. — 1.cviCenie

priprava



Funkcia

Nech A, B C R su dve neprazdne mnoZziny a f je pravidlo
(predpis), ktoré kazdemu x € A prirad'uje prave jeden prvok
f(x) € B. Potom hovorime, Ze f je funkcia, ktora zobrazuje
mnozinu A do mnoZziny B.

Piseme

f-A— B

o

@ definicny obor funkcie f: D(f) = A  (x suradnice danej funkcie)
@ obor hodnét funkcie f: H(f) = {f(x) : x € A} (v suradnice danej funkcie)

o graf funkcie f: G(f) = {[x,@] € Ax B,x c Al
=Yy
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D(f)=(—-2,0) U (2,4) pozerame naos x
H(f) = (—4,—-2)U {2} pozeramenaosy



Niektoré vlastnosti funkcie

Ohranicené funkcie

Funkciu f nazyvame zhora (zdola) ohranicenou na mnoZzine

M < D(f), ak je zhora (~zclolz) ohranicna mnozina jej funkcnych
hodnét f(M) = {f(x) : x € M}.

Ak je funkcia f ohranicena zhora aj zdola na mnozine M, tak
hovorime, ze je ohrani¢ena na mnozine M
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& ohrani¢ena zhora

N
ohrani¢ena zdola

d=0 X




Niektoré vlastnosti funkcie

Definicia
Parne a neparne funkcie
Funkcia f sa nazyva parna, resp. neparna, ak plati

1. pre kazdeé x € D(f) aj —x € D(f),
2. f(x)=1f(—x), resp. f(—x) = —f(x) pre vSetky x € D(f).

Graf parnej funkcie je symetricky podla osiy
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Graf neparnej funkcie je symetricky podla pociatku
suradnicového systemu




Niektoré vlastnosti funkcie

Definicia

Prosta funkcia

Nech f: A — B. Ak pre kazdé xy, xo € A take, ze x; # x» plati
f(xq1) # f(x2), tak funkciu nazyvame prostou.
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Elementarne funkcie

Konstantna funkcia y —c,cc &

Ty

I

Grafom je priamka rovnobezna s osou x. D(f) = R



Elementarne funkcie

Linearna funkcia

o

- ovplyvni sklon priamky
- a - ovplyvni smer priamky
b — posun na osi y

y = ax - nema priesecniky P,, P,

y = ax + b - ma priese¢niky P,, P,
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Postup pri zostrojovani grafu:

1. Urcit’ D(f).
y = —ax 2. Pre dve hodnoty x z D(f) vypocitat' y
alebo urcit’ prieseCniky s osou X a Y.
3. Viest zvolenymi bodmi priamku.

Grafom je priamka. D(f) = R



Elementarne funkcie

Mocninova funkcia y — x", ne N y = %3

Il
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'| L -
n-neparne / | y = a.x" - ma prieseCnik P,= P,

) y = a.x™ + b - ma prieseCniky P,, P,

a — zuzenie, rozsirenie

+a — orietacia 1. a 3. kvadrant
— a — orietacia 2. a 4. kvadrant
b — posun na osi y

\

n — zuzenie, rozsSirenie = 103

Postup pri zostrojovani grafu:
D(f) =R 1. Urcit D(f).
2. UrcCit prieseCniky s osami.
3. Pre dva body z D(f) vypocCitame y (alebo pre jeden bod, ak funkcia ma P,).
4. Viest krivku cez vypocCitané body.



Elementarne funkcie

Mocninova funkcia y — x", ne N

n-parne

AY
y=x'

n — zuzenie, rozSirenie

E I

ma priesecnik P,= P,, je vrcholom V paraboly

D(f) =R  Grafom je parabola.



Elementarne funkcie

Kvadraticka funkcia y=ax2+bx+c,b=c=0 Specialny pripad mocninovej
a+0 funkcie

a>0
- ovplyvni strmost funkcie
- a - orientacia funkcie
X
g 6 I 2 i 6 g g
= - x2
a<0

ma priesecnik P,= P,, je vrcholom V paraboly

Grafom je parabola. D(f) =R



Elementarne funkcie

Kvadraticka funkcia y=ax?+bx +c

flx)=2¥x¥x-H¥x+6
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D > 0, dva priesecCniky: x,, X,
D =0, jeden priesecnik: X, = X,

D < 0, nema prieseCniky s osou x
y=ax2+bx+c—y=a(x—m)’+s
Vrchol paraboly: V (m, s)

m — posun na osi x
S — posunnaosiy



Elementarne funkcie

ax+b

Lomena funkcia y= B b,c,d € R
k>0 ax + b k N
| = - —
| Y = x +d Y X—m >
"""""""""""""""""" /—
A - a Asymptoty:
¢ x:mz—% posun na osi X
k<0 2 posunnaosiy

y=85=

d
Grafom je hyperbola. D(f) =R —{— ?}



Elementarne funkcie

Lomena funkcia — nepriama umernost’

y=: keR —{0}

Postup pri zostrojovani grafu:

1. Urcit D(f).

2. Urcit polohu asymptot.

3. Vypocitat pre jeden zvoleny bod z D(¥)
jeho y suradnicu a viest' nim rameno
hyperboly.

4. Symetricky viest druhé rameno
hyperboly v protifahlom kvadrante.

Grafom je hyperbola. D(f) =R — {0}



Elementarne funkcie

Logaritmicka funkcia y = log,x,a> 0, a+# 1

y=Inx
a>1 rastie O<a<1 klesa
l'\y ‘y’f\
y=log,x

y=log, x
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Cislo a nazyvame zaklad funkcie. Postup pri zostrojovani grafu:
1. Urcit D(f) a zaklad funkcie.
D(f) = (0, ) 2. Urgit polohu asymptoty.
3. Pre dve hodnoty x z definicného odboru vypocitat
y alebo urcit’ prieseCniky s osou X a'Y.

4. Viest zvolenymi bodmi krivku.



Exponencialna funkcia y=2a"a>0,a#1

a>1

J\y

rastie

y=2,

Elementarne funkcie

D<a<1 klesa y=e€
M y
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Cislo a nazyvame zaklad funkcie.

D(f) =R

Postup pri zostrojovani grafu:

1. UrcCit' D(f) a zaklad funkcie.

2. Urcit polohu asymptoty.

3. Pre dve hodnoty x z definicného odboru
vypocitat' y alebo urcit prieseCniky s osou X a Y.

4. Viest zvolenymi bodmi krivku.
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