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Zopakujte si:

2. Derivacia f(x) = x je
— a)1,
b) O,
c) x.

3. Derivacia f(x) = 1999% je
a) 1999
b) 2.1999
—> ) 0

., . ).
4.D —
erivacia ) je

f@) F g D ()9 (0) (0 g()-f () g (x)
) 70 b) 92(0) @ 9%(x0)

5. Smernica dotycCnice sa vypocita ako f (%o)

6. Rovnica normaly ku grafu je dand ..”....Y0. 7 K (X — Xo)



Derivacia funkcie

Oznacenie derivacie funkcie v bode x,: f "(x,)

Pravidla pre vypocet derivacie funkcie:
cf(x)]' =cf'(x) ceR Nawpr.
7(x) + g(x)]' = F'(x) + ¢'(x) B
f(x)g(x)]" = F'(x)g(x) + f(x)g'(x)
1(x) ] _ F0g(x) - f(x)g'(x)

9(x) g%(x) (X dow i)
[1(g(x))]" = '(9(x))g' (). pr_y

[ (] = [estrmst] (i o 24)
['[sm - 4

(2x%4 5 - dnX)

,K'/(’/}\/SJMXJ}



Derivacie elementarnych funkcii:

Q

c]' =0 [x']' =1
X =ax* 1, acR

sin X]" = cos x

cos X]' = —sinx
. 1
te x|’ =
tg X] cosZ X
’

cotg x|' = —
[cote X] sin® x
[arcsin x]" = 1

V1 —x?

o

1
arccos X|' = —
recosXl =~
. 1
arctg x|’ =
arctg X" = - Y
arccotg x| = — 1
LEK']F _ Ex
a¥] =a*Ina
_ 1
Inx]' = —

' X
, 1
[log, x| =

XIlna



Derivacie elementarnych funkcii - priklady:
[c] =0 c=konstanta, ¢islo

Napr.: (2)=0, (%) = 0,(In4)" = 0, (2026%)" = 0

[cf(x)]' = cf'(x) c€R

Napr.: (;Inx)" = (Inx)’
(3e¥)" = 3(e¥)’

sin x

(9x5 +

) "=9(x°) + 1—10 (sinx)’



x) =ax* 1, ac R

Napr.:. (x?)’
e @ =en

WX = @) ) = @)

flg()) = f(g()).g(x)

1 —-n
o
ek

X" = Xn
1 _1L
%zxn

Elementarna funkcia ZloZena funkcia
sin x sin (5x + 6)
In x In (/3x)
x3 (cos x + 2x)3
arcsin x arcsin (x3 + 1)




Pr. 1: Vypocitajte derivaciu funkcie

5

sin x 4x
f(x) = + x.2% +— —/x3

2 In x




Pr. 2 —25 /2: Vypocditajte derivaciu funkcie

f(x]z%/x_d+5x —Inx

£ = (3) "+ (5% — (Inx)

(x™) = nx™ 1 (Clx), =a*.lna (]n X )' = —

21
f(x) ==x3 +5xln5—;
4 1
f’(x)=§x3+5x.ln5—;
4 1
x) == 5¥.In5 — —
F () =S YR+ 5%In5 ——



Pr. 3: Vypocitajte derivaciu funkcie

x?>+2x+3 4 )
flx) = +cosbx+—+e
arctg x X




Pr. 4: Vypocitajte derivaciu funkcie

11

_E 2Xx .. 3., 11
f(x) =~ + .~ tarcsin®x =




Pr. 5: Vypocitajte derivaciu funkcie

f(x) =tg (3x + 2) + 2x.e* + arccotg x

ff(x)=tg Bx+2).3x+2)+(2x)".e*+2x.(e*) + (arccotgx)’

—1
fg@)) = (g(x)).g(x) (fg) =fg+fg (arccotgx) = T2
1
_ x X _
f(x)= cosZ(3x+2) 3+2.e"+2x.e" ———
(tgx) = p— (Bx+2)=31x"40=3 (2x)’'=2.1.x°=2 (&%) =e*

f(x)= 3+ 2.e*+2x.e* —

cosz(3x+2) 1+x2




Pr. 6: Vypocitajte derivaciu funkcie

1
flx) = (§x + 8x7).arccos(log, 5x) + /2 — x2 + 3%



Pr. 7: Vypocitajte derivaciu funkcie

f(x) = sin (\/ 1+ xz) + cos (cotg 3x)
f(g() = f(g(x)). 9(x)’

3

f'(x) = cos (\/ 1+ xz) [ (1+x%)" 2 .2x| — sin(cotg 3x)

cos?3x

+ si tg 3
T sin (cotg x)sin23x

f'(x) = cos (\/ 1+ xz).



DU-—str.25/1-24, 32, 34, 35
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Geometricky vyznam derivacie funkcie

e

Smernica normaly

dotykovy bod T [x,, y, | ku grafu funkcie f(x)

Smernica dotycnice = derivacia f (x,) v dotykovom
bode T ku grafu f (x)

ke = f'(%o)

Rovnica dotycnice v dotykovom bode T ku grafu f (x)

t: y—yo=ki(x—xp)

1 1

TG ke

Rovnica normaly v dotykovom bode T ku grafu f (x) kolmo na dotyc¢nicu

n. y—yo=k, (x—Xxp)



Pr. 1 —29 / 5: Najdite rovnicu dotyc¢nice a normaly ku grafu f(x) = v2x v
dotykovom bode T E,?]



Pr. 2 —29 / 3: N3jdite rovnicu dotyénice a normaly ku grafu f(x) = x3 +9x + 2 v

dotykovom bode T[0,?]

x0=0,

f'(x)=3x%+9

1 1

T G0 T R

t: y—yo =Kk (x—xp)

n y—yo=k,(x—xp)

Vo= f(x) =034+9.0+2=2 T[0,2]

ki =f(xo) =3.0°+9 =09

y—2=9(x—0)

y—2=9x

t:0=9x -y + 2

1
—2=—=(x—-0
y g *—0)
—9y+ 18 =x

n: 0=x+9y—18

t:9x—-y+2=0
n:x+9y—-18=0



Du-str.29/4,6, 8, 10



3. Mala pisomka

Skupina A: 1. (0,5b) Vypoditajte limitu funkcie
0,1
0
2 6 011 0,1 0'1
. x%-16 _
lim — = i (x—4)(x+4) — TEen xt4 _ At4 4
x—4 X“—6x+8 x-4 (x—-2)(x—4) x4 X—2 4—2

0,1

2. (0,5b) Dopliite a) (f.g) =f".g+f.g 02

b) (In x)’ =§ 0,1

1
V1—x?

c) (arcsinx)” = 0,1

d) (x%) =ax* 1 01



3. Mala pisomka

Skupina B: 1. (0,5b) Vypocitajte limitu funkcie

e 0,1 0,1 0,1 0,1 0,1
(0e]
. t 5 . in 5x 5 1 . in 5x .. 1 5 . 1 5
lim g2 X = lim _Sidy lim 22>%2 = lim % 1lim - =1.lim -=5
x—0 X x—>0 (cos 5x) x x—0 x 5cosb5x x—0 5xX x—0 cosb5x1 x—0 COsS5x1
2. (0,5) Dopliite a)( ) = fg 79 5

b)(x)’=1 0,1

c) (log, x) = 0,1

xlna

o 1
d) (arcsin x) = 7= 01
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