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Zopakujte si: 

1. Výraz 𝑥2. sin 𝑥 budeme derivovať ako  .......................... 

2. Derivácia 𝑓(𝑥) = 𝑥 je
    a) 1, 
    b) 0, 
    c) 𝑥.

5. Smernica dotyčnice sa vypočíta ako ............... .

súčin 2 funkcií

𝑓´(𝑥0)

6. Rovnica normály ku grafu je daná ........................................... .

3. Derivácia 𝑓(𝑥) = 19992 je
     a) 1999 
     b) 2. 1999
     c) 0 

𝑦 − 𝑦0 = 𝑘𝑛(𝑥 − 𝑥0)

4. Derivácia 
𝑓(𝑥)

𝑔(𝑥)
 je

                               a)
𝑓
 ´(𝑥)

𝑔´(𝑥)
 b)  

𝑓 𝑥 𝑔´ 𝑥 −𝑓´(𝑥)𝑔(𝑥)

𝑔2(𝑥)
       c)    

𝑓
 ´ 𝑥 𝑔(𝑥)−𝑓(𝑥)𝑔´(𝑥)

𝑔2(𝑥)



Derivácia funkcie

Označenie derivácie funkcie v bode x0:   f ´(x0)      

Pravidlá pre výpočet derivácie funkcie: 



Derivácie elementárnych funkcií:

𝒙𝟏 ´ = 𝟏   



Derivácie elementárnych funkcií - príklady:

c = konštanta, číslo

Napr.: (2)´= 0, (𝑒5)´ = 0, (ln 4)´ = 0 , (20264)´ = 0

Napr.: (
1

4
ln 𝑥)´ =

1

4
(ln 𝑥)´ 

              (3𝑒𝑥)´ = 3(𝑒𝑥)´

9𝑥5 +
sin 𝑥

10
´ = 9 𝑥5 ´ +

1

10
(sin 𝑥)´



Napr.:     (𝑥2)´

1

𝑥

´
= (𝑥−1)´

1

𝑥5

´
= (𝑥−5)´

( 𝑥3)´ = (𝑥
3

2)´           (
1

4 𝑥
)´ = (𝑥−

1

4) ´

1

𝑥𝑛
= 𝑥−𝑛

𝑛
𝑥𝑘 = 𝑥

𝑘
𝑛

1
𝑛 𝑥

= 𝑥−
1
𝑛

𝑓 𝑔 𝑥 ´ = 𝑓´(𝑔 𝑥 ). 𝑔(𝑥)´

Elementárna funkcia Zložená funkcia 

sin 𝑥 sin (5𝑥 + 6) 

ln 𝑥 ln ( 3𝑥) 

𝑥3 (cos 𝑥 + 2𝑥)3

arcsin 𝑥 arcsin (𝑥3 + 1) 



Pr. 1:  Vypočítajte deriváciu funkcie

𝑓 𝑥 =
sin 𝑥 

2
+ 𝑥.2𝑥 +

4𝑥5

ln 𝑥
− 𝑥3



Pr. 2 – 25 /2: Vypočítajte deriváciu funkcie

𝑓´ 𝑥 = (𝑥
4
3) ´ + 5𝑥 ´ − ln 𝑥 ´

(𝑥𝑛)´ = 𝑛𝑥𝑛−1 𝑎𝑥 ´ = 𝑎𝑥. ln a (ln 𝑥 )´ =
1

𝑥

𝑓´ 𝑥 =
4

3
𝑥

4
3−1 + 5𝑥 . ln 5 −

1

𝑥

𝑓´ 𝑥 =
4

3
𝑥

1
3 + 5𝑥 . ln 5 −

1

𝑥

𝑓´ 𝑥 =
4

3
3 𝑥 + 5𝑥. ln 5 −

1

𝑥



Pr. 3:  Vypočítajte deriváciu funkcie

𝑓 𝑥 =
𝑥2 + 2𝑥 + 3 

arctg 𝑥
+ cos 5𝑥 +

4

𝑥7
+ 𝑒1



Pr. 4:  Vypočítajte deriváciu funkcie

𝑓 𝑥 =
5

𝑥
+

2𝑥

𝑥3+4𝑥
+ arcsin3𝑥 −

1

8

1

𝑥



Pr. 5:  Vypočítajte deriváciu funkcie

𝑓 𝑥 = tg 3𝑥 + 2 + 2𝑥. 𝑒𝑥 + arccotg 𝑥

𝑓´ 𝑥 = tg´ 3𝑥 + 2 . 3𝑥 + 2 ´ + 2𝑥 ´. 𝑒𝑥 + 2𝑥 . ( 𝑒𝑥)´ + (arccotg 𝑥)´

𝑓 𝑔 𝑥 ´ = 𝑓´(𝑔 𝑥 ). 𝑔(𝑥)´ 𝑓𝑔 ´ = 𝑓´𝑔 + 𝑓𝑔´

𝑓´ 𝑥 =
1

cos2 3𝑥+2
. 3 + 2. 𝑒𝑥 + 2𝑥. 𝑒𝑥 −

1

1+𝑥2

𝑓´ 𝑥 =
1

cos2 3𝑥+2
. 3 + 2. 𝑒𝑥 + 2𝑥. 𝑒𝑥 −

1

1+𝑥2

𝑡𝑔𝑥 ´ =
1

cos2𝑥 3𝑥 + 2 ´ = 3.1. 𝑥0 +0 = 3 (𝑒𝑥)´ = 𝑒𝑥2𝑥 ´ = 2. 1. 𝑥0 = 2

(arccotg 𝑥)´ =
−1

1 + 𝑥2



Pr. 6:  Vypočítajte deriváciu funkcie

𝑓 𝑥 = (
1

3
𝑥 + 8𝑥7). arccos(log2 5𝑥) + 2 − 𝑥2 + 3𝑥



Pr. 7:  Vypočítajte deriváciu funkcie

𝑓 𝑥 = sin 1 + 𝑥2 + cos (cotg 3𝑥)

𝑓´ 𝑥 = cos 1 + 𝑥2  .
1

2
(1 + 𝑥2)−

1
2. 2𝑥 − sin cotg 3𝑥

−1

cos23𝑥
. 3

𝑓´ 𝑥 = cos 1 + 𝑥2 .
𝑥

1 + 𝑥2
+ sin cotg 3𝑥

3

sin23𝑥

𝑓 𝑔 𝑥 ´ = 𝑓´(𝑔 𝑥 ). 𝑔(𝑥)´



Dú – str. 25 / 1 – 24, 32, 34, 35



Geometrický význam derivácie funkcie

dotykový bod T x0, y0  ku grafu funkcie f(x)

                                               Smernica dotyčnice = derivácia f ´(x0) v dotykovom

                                                        bode T ku grafu f (x)  

𝒌𝒕 = 𝒇´(𝒙𝟎)

                                                        Rovnica dotyčnice v dotykovom bode T ku grafu f (x)   
                                                           
                                                             𝒕:  𝒚 − 𝒚𝟎 = 𝒌𝒕 (𝒙 − 𝒙𝟎)

Smernica normály       𝒌𝒏 = −
𝟏

𝒇´ 𝒙𝟎  
= −

𝟏

𝒌𝒕

Rovnica normály v dotykovom bode T  ku grafu f (x) kolmo na dotyčnicu
                              
                                        𝒏:  𝒚 − 𝒚𝟎 = 𝒌𝒏 (𝒙 − 𝒙𝟎)



Pr. 1 – 29 / 5: Nájdite rovnicu dotyčnice a normály ku grafu 𝑓 𝑥 = 2𝑥 v 

dotykovom bode  T 
1

2
, ?



Pr. 2 – 29 / 3: Nájdite rovnicu dotyčnice a normály ku grafu 𝑓 𝑥 = 𝑥3 + 9𝑥 + 2 v
dotykovom bode  T 0, ?

𝑥0 = 0,  𝑦0= 𝑓 𝑥0 = 03 + 9.0 + 2 = 2 𝑇[0,2]

𝑓´ 𝑥 = 3𝑥2 + 9 𝒌𝒕 = 𝒇´ 𝒙𝟎 = 3.02 +9 = 9

𝒌𝒏 = −
𝟏

𝒇´ 𝒙𝟎  
= −

𝟏

𝒌𝒕
= −

𝟏

𝟗

𝒕:  𝒚 − 𝒚𝟎 = 𝒌𝒕 (𝒙 − 𝒙𝟎) 𝑦 − 2 = 9 (𝑥 − 0)

t: 0 = 9𝑥 − 𝑦 + 2

𝑦 − 2 = 9𝑥

𝒏:  𝒚 − 𝒚𝟎 = 𝒌𝒏 (𝒙 − 𝒙𝟎) 𝑦 − 2 = −
1

9
 (𝑥 − 0)

𝑛:  0 = 𝑥 + 9𝑦 − 18

−9𝑦 + 18 = 𝑥



Dú – str. 29 / 4, 6, 8, 10



3.  Malá písomka

Skupina A:   1. (0,5b) Vypočítajte limitu funkcie 

                            lim
𝑥→4

 
𝑥2−16

𝑥2−6𝑥+8
= lim

𝑥→4
 

(𝑥−4)(𝑥+4)

(𝑥−2)(𝑥−4)
= lim

𝑥→4
 

𝑥+4

𝑥−2
=

4+4

4−2
= 4

                    

                       2. (0,5b) Doplňte a) (𝑓. 𝑔)´ = 𝑓´. 𝑔 + 𝑓. 𝑔´
   

   b) (ln 𝑥)´ = 
1

𝑥

                                                    c) (arcsin 𝑥)´ = 
1

1−𝑥2

                                                 d) (𝑥𝛼)´ =𝛼𝑥𝛼−1 

0

0

0,1

0,1

0,1

0,1 0,1

0,1

0,1

0,1

0,2



3.  Malá písomka

Skupina B:  1. (0,5b) Vypočítajte limitu funkcie

 

  lim
𝑥→0

 
tg 5𝑥

𝑥
= lim

𝑥→0
 

sin 5𝑥

(cos 5𝑥) 𝑥
= lim

𝑥→0
 

sin 5𝑥

 𝑥

5

5

1

cos 5𝑥
= lim

𝑥→0
 

sin 5𝑥

5 𝑥
lim
𝑥→0

 
1

cos 5𝑥

5

1
= 1. lim

𝑥→0
 

1

cos 5𝑥

5

1
= 5

                    

 

2. (0,5) Doplňte            a) (
𝑓

𝑔
)´ =

𝑓´𝑔−𝑓𝑔´

𝑔2

                                      b) (𝑥)´ = 1

                                                          c) (log𝑎 𝑥)´ = 
1

𝑥 ln 𝑎

                                                         d) (arcsin 𝑥)´ = 
1

1−𝑥2

∞

∞
0,1 0,1 0,1 0,1 0,1

0,1

0,1

0,1

0,2
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