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Zopakujte si:

1. Wraz y — Yo = k.(x — x,) je rovnicou .dotycnice. ..

2. Smernica normaly sa vypocita ako ..

f(x0)
3. Y nova suradnica dotykového bodu sa urci ako
a) Yo = [ (x0),
—> b)yo=f (xo)
C)yo =

f(x )-
4. Derivacia f(x) = Inx je

5. Derivacia (f(x).g(x))'je
a) f(x).g"(x) b) f/(x)g(x) — f(x)g’(x)

-3
6. Derivéacia f(x) = x—12je WX

ku grafu .

(Dr g + Fg @)
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Geometricky vyznam derivacie funkcie

e

Smernica normaly k, =

dotykovy bod T [x,, y, | ku grafu funkcie f(x)

Smernica dotycnice = derivacia f (x,) v dotykovom
bode T ku grafu f (x)

ke = f'(%o)

Rovnica dotycnice v dotykovom bode T ku grafu f (x)

t: y—yo=ki(x—xp)

1 1

T fxo) | ke

Rovnica normaly v dotykovom bode T ku grafu f (x) kolmo na dotyc¢nicu

n. y—yo=k,(x—Xxp)



Pr. 3 — 29 / 7: Najdite rovnicu dotyénice a normaly ku grafu f(x) v dotykovom bode T[1,? ]

f(x) =2xInx



Pr. 4 — 29 / 9: Najdite rovnicu doty¢nice a normaly ku grafu f(x) v dotykovom bode T[0, ? ]

eX t:x—2y+3=0
x)=—+1
f( ) 2 n:4x+2y-3=0
=0 ) =S1=tyg 2l 00,2
Xo = Y, Yo= f(xo -5 =5 =5 [’2]
) e* ) e 1
f(x)=7 kt=f(xo)=7=§
k, = oot 2
" f(xe) ke
3 1
t: y—yo = k¢ (x — xo) y—5=5&=0)
2y —3=x
t:0=x—2y+3
3
n: y—yo = ky(x—xp) —5="2(x-0)
—2y + 3 = 4x

n:0=4x+2y—3




Du-str.29/4,6, 8, 10



L “ Hospitalovo pravidlo

Pre vypocet limit, kde sa pouzije derivacia. Plati za urcitych podmienok

tim L) i L)
x—a g(x)  x—a g'(x)

- ver 0o . ... :
1. limity s neurcitostou g » 5 - Priamo pouzijeme toto pravidlo

Pr. 1 : Rieste limitu pomocou L"Hopitaloveho pravidla

COSX — cos?x

lim 5
x—0 X



Pr. 2 - 34 / 5: Rieste limitu pomocou L"'Hopitaloveho pravidla

1 ﬁ."l.' _31’
lim In2
x—0 X
O m
6* — 3% 0 6X¥—3* 6¥In6 —3*1In3 6
lim = lim ( - ) = lim - - =6°IN6—-3°In3=In==1n2
x—0 X x—>0 X x—0 1 3

Ina—Inb = Ine
na n —nb



Pr. 3 -35 / 13: Rieste limitu pomocou L"Hopitaloveho pravidla

. Inx
lim —
X—pea X
In x “ 2 2\/_2 LH 2 ’ le_Tl 1
lim — = lm(lnx) _lim1x1=1 —x:h (\/?)1 2 =lim—=20
TENE xoe (Yx) 0oy e X e X A x=e0 X

Du-str.34,35/3,4,6,7,9,11, 12



o ve ’ ’ v ’ ve 7 O
2. limity s neurcitostou co — oo, upravime na spoloéného menovatela, dostaneme neurcitost -

0 v.. i
alebo . potom pouzijeme toto pravidio

Pr. 4 — 35 / 16: Rieste limitu pomocou L"Hopitaloveho pravidla

. ( X 1 ] s+
lim —
=+l y—1 Inx




Pr. 5-35 / 19: Rieste limitu pomocou L"Hopitaloveho pravidla

. {l 1 J
lim —— — oo
—0+\ 2x  smnx
0
(1 1 joo-oo_ sinx —2x 0 LH [sinx — 2x]’

[im —— = lim - = lim . — =
=0\ ?x  sinx x-0* 2x.sinx  x-o0+ [2x.sinx]
_ cosx — 2 cos 0t — 2 1-2 —1
lim = = —®

x>0+ 2.sinx + 2x.cosx _ 2.sin0* + 2.0%.cos0* 0+ +0* Ot

Du —str. 34,35 /17,18, 20



3. limity s neuréitostou 0. oo, upravime limitu na tvar,

lim f(x)-g(x)= limM alebo lim f(x) g(x)= lim glx) .

X—aa xX—a l X—da X—a 1
e ) \

cotg x

ver g O 0 “.. . 2
dostaneme neurcitost - alebo 5@ potom pouzijeme toto pravidlo

Pr. 6: Rieste limitu pomocou L"Hopitaloveho pravidla

lim (1 — cosx).cotg x
x—0%

tg x




Pr. 7 — 35 / 21: Rieste limitu pomocou L"Hopitaloveho pravidla

- T _
lim x“e™ ™ 0
X =
e X G2 @
xl—g.lox € - xl—l;lc;lo 1 xl—>r23 (ex)' ~ x—o0 eX X—00 (ex)
e—x
_ 2 2
= lim —=—=0

fxaxp (x)

DU —str. 34,35/ 22



Rozdelenie na 1. zapoctovu pisomku:
piatok 10.4.2026 o 10:50, miestnost ZP3 pisu Studenti oznaceni oranzovou farbou
piatok 10.4.2026 o 12:05, miestnost ZP3 pisSu ostatni Studenti, ktori nie su vyfarbeni

Okruhy:

priklady - definiény obor, derivacia funkcie, dotycnica funkcie, vypocet limity, ASS, ABS
tedria - vSetko po priebeh funkcie (prednaska 7,8 uz nie) - pozrite prezentacie z prednasok
na https://kmti.fei.tuke.sk/index.php/predmet/matematika-i v €asti prilohy, tu ndjdete aj
vzorovu pisomku

Pisomka - 5 prikladov (30 bodov) , tedria za 15 bodov
doniest dvojharok s hlavickou https://kmti.fei.tuke.sk/index.php/predmet/matematika-i

¢as: 70 minut
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