1. Najdite inverzna funkeiu k funkeff : y = -

2-3x
RieSenie:
Funkcia f je prostd na celom svojom definicnom obore D( f ) =R- %@, preto k nej existuje
inverzna funkcia na celom jej defini¢nom obore.
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a vyjadrimey ako neznamu z predchadzajucej rovnice
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Inverzna funkcia j- Sdefini¢nym oborom -
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2. Zderivujte funkciuf(x)=\/3—x.arccos s +— et
x

RieSenie:
Funkciu zderivujeme pomocou zakladnych derivacnych vzorcov a vzorcov pre vypocet derivacie
st¢inu a podielu funkcii, vysledok nechdme v neupravenom tvare.
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3. VySetrite priebeh funkciemcrtnite jej graf y = al
¥ —

RieSenie:
Funkciaje definovana pre vSetky Cisla x, pre ktoré je menovatel’ x—2 # 0, tedax £ 2.
Defini¢ny obor funkcie D(f) = (- ©0,2) 0 (2, ).



Limity na zaciatku a konci definiéného oboru st
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Jednostranné limity v bode nespojitosts 2 su
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Hl'adame asymptoty so smernicou (ASS)
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pretoze k, a g, su Vlastne ¢isla, ASS pre@I=I=e) je takisto priamk-.
VySetrimeparnost’, resp. neparnost’ funkcie

SR 2
f=x)= Caf x+2 # % f(x), ztoho vyplyva, Ze funkcia nie je ani parna ani neparna.
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Ideme hladat’ priese¢niky s 0samio, ao, .
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Vo funkcii y = al polozime x =0 avypocitame y= 0 0.
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Vo funkcii y = polozime y =0 avypocitame 0= 5
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priese¢nik s 0SoUo, a s 0sow, je bod [0,0].

!

0 x? E:2x(x—2)—x x> —4x _x(x-4)

Prva derivacia funkcie je' = HX = .
-2 (k=2  (-2f (-2)
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Polozime y =0 avypocitame SB.
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y' neexistuje v bodeespojitosti prvej derivacie, ¢ize v bode x = 2, ktory je zaroven aj bodom
nespojitosti funkcief (x).

Druha derivacia funkcig

y'= i Axé _ (2x-4)x-2) - (x? ‘4x)2(x‘2)= 8
-2y (c-2)* (x-2)

Druh4 derivaciay” # 0, pretofunkcia f(x) nema inflexné body.

" neexistuje v bodeaespojitosti druhej derivacie, ¢ize v bode x =2, ¢o je aj bod nespojitosti

funkcie f(x).

Body x =0 a x =4 rozdelia cely defini¢ny obor funkcie na d’alSie intervaly, kde budeme zistovat’
znamienko prvej adruhej derivaciena zdklade toho uréime monoténnost, konvexnost,
konkavnost’ funkcie, lokalne extrémy a inflexné body.
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Do suradného systému nakreslime ASS, ABS, prieseCniky so suradnym systémom a pouzijeme
vSetky informécie zabul’ky k nacrtnutiu grafu funkcie.




o dx
4. Vypocitajte Ix(ln2x+4lnx+8) :

RieSenie:
Na vypocet tohto typu integralu je vhodna substitu¢na metoda, kde substitucia bude Inx =¢. Po jej
pouziti dostaneme integral, ktory sa d4 pomocou tupravy menovatel’a na Stvorec a pouzitim d’alSej

o C ) . 1 X
substitticier + 2 = u previest priamo na integraény VzorecJ' —— =—arctg—+c
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Enx+2H+c

5. Vypocitajte obsah casti roviny ohranicenej krivkami y = (x + 1).cos x, y=0, x0O <O,g> .

Riesenie:
Pocitame obsah elementarnej oblasti, ktora sa da popisat’ v kartezianskych suradniciach takto
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0<sys< (x+1).cosx

m
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Na vypocet plosného obsahu pouzijeme vzorec P = I[f(x) - g(x)] dx = I[(x +1)cosx — O] dx =
a 0

(x + l)cosx dx .
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Tento integral vypocitame pomocou metody per partes.
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u=x+1 v =cosx

no2 n
P= [(x +1)cos x] dx = = [(x +1)sin )c]o2 —Isinx dx =[(x +1)sin x + cos x]0 =—

. .
u' =1 v =sinx

OH [N



