
Cvičenia

1. Nájdite plošný obsah roviny ohraničenej krivkami:

a) xyxxy =−= ,22 .                    
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b) xyxy == 22 , .                      
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c) xyxy 4,3 == .          [ ]8

d) 5,4 =+= yxxy .       
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f) 22,1,133 23 −=−=−+−= xyxyxxxy
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2. Vypočítajte plošný obsah časti roviny ohraničenej krivkou danou parametrickými
rovnicami:

a) 3,3,3,3 32 −∈−== tttytx .      
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b) 322 2,2 ttyttx −=−= .                      
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c) ( ) ( )tayttax cos1,sin −=−=  a úsečkou π2,0,0,0, ∈>== tayatx .        [ ]23 aπ

d) 0,sin,cos 33 >== ataytax .                  
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e) ( ) ( ) 0,2,0,cossin,sincos >∈−=+= attttaytttax π  a polpriamkou 0, ≤= yax .
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3. Nájdite plošný obsah časti roviny ohraničenej krivkami, ktorých rovnice v polárnych
súradniciach sú:

a) πϕϕρ 2,0,0, ∈>= aa  a polpriamkou 0=ϕ .    
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b) 0,cos >= aa ϕρ .        
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c) ( ) 0,cos22 >+= aa ϕρ .                  [ ]218 aπ
d) ϕρ 2sin4= .           [ ]π6

4. Nájdite objem telesa, ktoré vznikne rotáciou elementárnej oblasti určenej danými krivkami
okolo osi xo :

a) xyxy == 22 , . 
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b) 22 1, xyxy −== . 
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5. Nájdite objem telesa, ktoré vznikne rotáciou elementárnej oblasti určenej danými krivkami:
okolo osi yo :

a) 04,0 2 =−+= xyx , 
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b) 0,,0,0, >==== − aaxxyey x . ( )( )[ ]aea −+− 112π



okolo osi xo :
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d) ( ) ( )tayttax cos1,sin −=−=   π2,0,0,0, ∈>== tayatx .                   [ ]23 aπ

6. Vypočítajte dĺžku danej krivky:

a) 21,2 ≤≤= xxy . 
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b) 20,0,4 32 ≤≤>= xyxy .                      
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c) 83,ln ≤≤= xxy .                                    
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7. Vypočítajte dĺžku krivky:

a) 3,0,
3

,
3

2 ∈−== t
t

tytx .                                 [ ]32

b) ( ) ( ),cos1,sin tayttax −=−=   π2,0,0 ∈> ta .                                    [ ]a8
c) ( ) ( ) 0,2,0,cossin,sincos >∈−=+= attttaytttax π .                                [ ]a22π

d) tytx 44 sin,cos == .            ( )
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8. Vypočítajte plošný obsah rotačnej plochy, ktorá vznikne rotáciou danej krivky okolo osi xo :

a) 1,0,
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b) 0,sin,cos 33 >== ataytax .                                        
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c) ( ) ( ),cos1,sin tayttax −=−=   π,0,0 ∈> ta .                            
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9. Vypočítajte statické momenty homogénneho hmotného obdĺžníka so stranami a, b
vzhľadom na obe jeho strany (s plošnou hustotou σ ).
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10. Vypočítajte statické momenty homogénnej  hmotnej oblasti ohraničenej krivkou

232 , ttyttx +=−=  a osou xo  vzhľadom na súradnicové osi.      
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11. Nájdite ťažisko homogénnej hmotnej oblasti ohraničenej parabolou xy 62 =  a priamkou

05 =−x .                                   [ ]0,3

12. Nájdite ťažisko homogénnej hmotnej oblasti ohraničenej parabolou 22 xxy −=  a osou xo .
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13. Nájdite ťažisko homogénnej hmotnej oblasti, ktorá leží v prvom kvadrante, ak je ohraničená

parabolou pxy 22 =  a priamkami 0,0 xxy ==  .                        
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14. Nájdite ťažisko homogénnej hmotnej oblasti určenej nerovnosťami xyx sin0,0 ≤≤≤≤ π .
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