Limita funkcie

Ak povieme, ze funkcia f : A - R mav ¢isle a limitu ¢islo b, tak chceme vyjadrit’ ti skuto¢nost’,
ze f(X) je "vel'miblizko" k b, ak x je "dostato¢ne blizko" k a.

Definicia 3.1 Nech AR anechalR’. Bod a nazyvaméromadnym bodonmnoziny
A, ked’ kazdé prstencové okolie O°(a) obsahuje aspon jeden bod z[1A. Bod all A, ktory

nie je hromadnym bodom mnoziny A, nazyvamezolovanym bodonmnoziny A.

Priklad Body 1, 5 st hromadné body interv&]t,B). Bod 4 je hromadnym bodom interva(ms).
Hromadnym bodom interval(b,+«) je + oo . Jedinym hromadnym bodom mnoZiny N je +oo .

Definicia 3.2 Nech f : A = R, a,bdR" a necha je hromadnym bodom mnoziny A. Ak pre
kazdé¢ O,(b) existuje také prstencové okoli®;(a , ¥e f(Og (@ n A)D O, hovorime, ze
funkcia f : A -~ R ma v bodea limitu b. PiSemelim f(x) =b alebo f(x) - b(x - a).
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Zapisujeme to takto:
im £ =b ~ (30,(®) (M0;(@): 1(0;(a) n A)OO, (b)

Veta 3.1 Nech f: A - R a necha je hromadnym bodom mnoziny A. AK lim f(x)=b, a
lim f(x) =b,, takb, =b,.

Veta 3.2Nech f : A -~ R a necha je hromadnym bodom mnoziny C O A alim f(x) =b. Potom

aj lim f. () =b.



Definicia 3.3Nech f : A — R anecha je hromadnym bodom mnoziny C =(a,00)n A
abD= (—oo,a} n A ateda je hromadnym bodom Aj
Ak a je hromadnym bodom Clam f (x) = b, hovorime, Ze b je limitou spravafunkcie

f : A - R v bode apricom piseme Iim+ f(x)=b alebo f(x+0)=b.
Ak a je hromadnym bodom D km f, (X) = b, hovorime, Ze b je limitou zl’ava funkcie

f : A - R vbode apricom piseme lim f(x) =b alebo f(x-0) =Db.

X—a—

Poznamka Ak lim f(x) =b, a je hromadnym bodom mnozinC, D, tak lim f(x) =b=lim f(x).

—a—

Veta 3.3Nech f:A - R je funkcia a nechu je hromadnym bodom mnozin C, D. Potom
lim f(x) =b prave vtedy, ked’ lim f(x) =b=lim f(x).

Veta 3.4Nech f : A - R je funkcia a nechr je hromadnym bodom mnoziny C = An O, (a). Ak
lim f.(x) =b, tak ajlim f(x) =b.



