Zlozena funkcia

Definicia 2.8 Nechg: A - B,f:B - C, 9

B
Potom funkciu fog:A- C,
fog(x)= f(g(x)) nazyvame zloienou . @ @
funkciou z funkcie g:A-B a
f :B - C vtomto poradi. F

Poznamka Funkcia g: A — B priraduje kazdému prvku x[O A prvok u=g(x)OB. Funkcia
f:B - C priraduje kazdému prvku uOB prvok f(u)OJC. Teda kazdému prvku xOA je

priradeny prave jeden prvok= f(g(x))OC.

Priklad Nechg:(12) -~ R, g(x)=2x-3=ua f :R - R, f(u)=5u®+2u~-3. Mézeme utvorit
zlozenu funkciu f (g(x)) =5@2x-3)%+2(2x—-3)-3.

Inverzna funkcia

Definicia 2.9 Nech f : A - B.

a) Ak pre kazdé x,Xx, A také, ze x # X, plati f(x)# f(x,), tak funkciu f nazyvame
injekciou aleboinjektivnou funkciou (injektivnym zobrazenim alebo prostym zobrazenim

b) Ak H(f)=B, hovorime, ze funkcia f je surjekciou alebo surjektivhou funkciou alebo

surjektivnym zobrazenim alebo zobrazenim vzhl’adom na B .
c) Ak funkcia f je injektivna aj surjektivna funkcia vzhl'adom na B, tak hovorime, ze funkcia f

je bijekciou alebobijektivnou funkcioualebobijektivnym zobrazenim vzhl’adom na B .

Definicia 2.10 Nech f:A - B je bijekcia. Funkciu

f':B - A, f(y)=x nazyvamenverznou funkciou k
funkcii f : A - Bprave vtedy, ked f(x)=y.

c
Z definicie inverznej funkcie priamo vyplyva nasledujica veta.
Veta2.1 Nech f: A - B je bijekciaaf *:B - A je k nej f
inverzna funkcia. Potom
a) OxOA: f*(f(x)=x,
b) OyDb: f(f*(y))=y. =

Vo velmi jednoduchych prikladoch, ked” funkcia f je definovana analyticky nie prili§ zlozitym
vzorcom, vieme inverznu funkciu "vypocitat™ tak, Ze rieSime rovnicu f(X) =y vzhl'adom na X.



Priklad Funkcia f :R -~ R, y=3x-5 je bijekciou. RieSenim rovnicg=3x -5 vzhladom na X
y+5 X+5

dostanemex = ek Ak zamenime pismemao y, tak f (x) =y = 3

InverznG  funkciu f(x) k funkcii f méZeme wrcit tiez pomocou poslednej vety:
X+5
3

OXO B = (—o0,00) : f(f *(x))= x=3f *(x) ~5. Po Gprave dostavamée™(x) =

Ak funkcia f je na definicnom obore rydzo monotonna, je zrejme prosta a teda existuje k nej
inverzna funkciaf ™. Tato funkcia je tiez rydzo monoténna (ak funkcia f je rastlca (klesajlca),
tak funkcia f ™ je tiez rastuca (klesajtica)).



