Spojitost’ funkcie

V tejto casti sa budeme zaobéiiha realnou funkciou reélnej premennej,
tj, f:A-R,kdeAOR.

Definicia 3.4Nech f : A - R a nechal A. Hovorime, Zefunkcia f: A - R je spojitéa v
bode a, ak pre kazdés >0 existuje takéd >0, Ze pre kazdéxJA a |[x-a <o plati
|f(x)— f(a)|<£.
Ekvivalentny zapis je: Funkcia f je spojita v boxél A ak

(00, (f (a) ([0, (@): F(05(2) n A) OO, (f ()
alebo

(0e>0)(Co>0)(OxOA|x-akd):] f(x)- f(a)e.

Priklad Nech f(x) =0 pre x<0 a f(x) =1 pre x=0. Tato funkcia nie je spojitd v bode=0.
Ak £ <1, tak Ox 0 (-,0), f(x)0O,(f(a)).
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Definicia 3.5

a) Funkciaf je spojita, ak je spojita v kazdom bode defidéiho oboru.
b) Funkciaf je spojita na mnozin& [ D(f), ak je spojita funkciaf,, .

PoznamkaAKk je bod a izolovanym bodom defighého oboruD(f) funkcie f , tak obyajne sa
nezaoberame spojittsu funkcie v bodea.

Definicia 3.6Nech f : A~ R, alJA, anechC =(a,o)n AaD = (—oo,a> nA.
* Akfunkcia fc :C - R je spojita v bodea I C, tak hovorime, Ze funkcid : A - R je spojita

sprava v boda [l A.
* Ak funkcia f,:D - R je spojita v bodeallD, tak hovorime, Ze funkciaf : A -~ R je

spojitda Zava v bodea ] A.



Veta 3.8AKk je funkcia f : A — B spojitd sprava ajlava v bodea [ A, tak je spojita v boda.

Veta 3.9Nech funkcief : A - R, g: A - R su spojitév bodead A a nechcOR . Potom v
bodea su spojité aj funkci f +g, f —g,cf, fg,| f | a ak jeg(a) Z 0, tak aj funkcie% je spojita

v bodea.

Veta 3.10Nech funkciaf : A - R je spojitd v bodead A a funkciag: B — C je spojita v bode
f (a) OB. Potom funkcicF = go f : A = C(F(x) = f[g(X)]) je spojita v bodea.

Veta 3.11Kazdéa elementarna funkcia je spojita.




