Vlastnosti spojitych funkcii na intervale

Hovorime, ze funkcia f je spojitd na uzavretom intervale prave vtedy, ked’ je spojita v kazdom

vnutornom bode intervald a ak v za¢iato¢nom, resp. koncovom bode intervalu je spojita sprava,
resp. zl'ava.

Veta 3.12Nech f : A- R a nechal A je hromadnym bodom mnoziny A. Potomfunkcia
f:A - R je spojita v bodea ] A prave vtedy, ked’ lim f(x) = f(a).

Dolezitou vlastnost'ou, ktora suvisi so spojitostou funkcie je rovnomerna spojitost’ funkcie.

Definicia 3.7 Funkcia f sa nazyvarovmomerne spojita na mnozine A, ak ku kazdému € >0

existuje také o >0 také , Ze pre kazdé dva body x,X'[JApre ktoré je |x—x’ <9 plati

[f ()= F(x)

<E&.

Spojité funkcie na uzavretom intervalle= (a,b) maju napriklad tieto velmi dobré vlastnosti:

» Kazda funkcia f spojithd na uzavretom intervaleje ohrani¢ena na | .
» Kazda funkcia f spojita na uzavretom intervale nadobdda na tomto intervale najmenSiu

a najvacsiu hodnotu, t.j. existuja body c,d D(a, b> také, ze f(c)= sup f(x) = rggatﬁ f(x),
x0(a,b) xha,

(= jnf, 09 = min (9.
» Ak je funkcia f spojitd na intervaléa, b), tak je na tomto intervale rovhomerne spojita.
» Kazda funkcia rovnomerne spojita na A je Spojita naA.
* Ak je funkcia f spojita na intervale%a, b> a plati f(a) f(b) <0, tak existuje boat [1(a,b)
taky, ze f(c)=0.



