
Integrácia metódou per partes

Príklad  Vypočítajme ∫ xdxx ln5  na intervale ( )∞,0 .

Riešenie. Položme xxu ln)( = , ( ) 5xxv =′ . Potom ( )
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Príklad  Vypočítajme ∫ dxxe x5 .

Riešenie. Položme xxu =)( , ( ) xexv 5=′ . Potom ( ) 1=′ xu , ( )
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Príklad  Vypočítajme ∫ xdxex sin .

Riešenie. Položme u(x)= xe , ( ) xxv sin=′ . Potom ( ) xexu =′ , ( ) xxv cos−= .

Pretože sú splnené podmienky vety 6.4, platí dxxexexdxe xxx ∫∫ +−= coscossin .

Teraz položme u(x)= xe , ( ) xxv cos=′ . Potom ( ) xexu =′ , ( ) xxv sin= .

Pretože aj teraz sú splnené podmienky vety 6.4, platí dxxexexdxe xxx ∫∫ −−= sincossin .

Z poslednej rovnosti dostávame ( ) Cxexexdxe xxx ++−=∫ sincos
2

1
sin .

Substitučná metóda

Platí tiež tvrdenie: Nech F je primitívna funkcia k funkcii f na intervale ( )βα , . Nech má

funkcia )(xϕ  v intervale ( )βα ,  deriváciu )(xϕ ′  a nech pre všetky ( )bax ,∈  je ( )βαϕ ,)( ∈x .

Potom funkcia [ ])(xF ϕ  je primitívna funkcia k funkcii [ ] )()( xxf ϕϕ ′  v intervale ( )ba, .

Veta 6.4 Nech funkcie u, v majú spojité derivácie na intervale J.
Potom ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )∫∫ ′−=′ dxxvxuxvxudxxvxu .

Veta 6.5 Nech RJf →: je spojitá funkcia, JI →:ϕ je spojito diferencovateľná bijekcia. Nech

RIG →: je primitívnou funkciou k funkcii RIg →: , ( )( ) ( )ttftg ϕϕ ′=)( .

Potom ( ) ( )( ) ( ) ( )[ ]∫∫ −=′= xGdtttfdxxf 1ϕϕϕ .



Pri počítaní [ ] dxxxf∫ ′ )()( ϕϕ  položíme )(xt ϕ= , dxxdt )(ϕ ′=  a dostaneme ∫ dttf )(  a ak vieme,

že )()( tFdttf =∫ , tak [ ] [ ])()()( xFdxxxf ϕϕϕ =′∫ . Stačí sa potom presvedčiť derivovaním

o správnosti výsledku.
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Zavedieme substitúciu f(x)=t, teda ( ) dtdxxf =′  a 
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každom intervale, kde existuje f ′  a ( ) 0≠xf .


