Integraly niektorych funkcii

Integrovanie niektorych racionalnych funkcii:
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Integrovanie iracionalnych funkcii:
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aplati ad—bc# 0, mdézeme rieSit pomocou substiticie t—BaXTEk pricom k je najmensi
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spolo¢ny nasobok cisel k;,..K, .

0 I R(x, vax® +bx+ C}ix, kde a#0 mozno pomocou Eulerovych substiticii prepisat’ na
integral z racionalnej funkcie.

Ak a>0, polozime t =+/ax’ +hx+c+x/a.
Ak ¢=0, polozime xt =+/ax® +bx+c++/c.
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Metoda neurcitych koeficientov

NechP:R - Rje polynémn -tého stupna, a,b,c0R,a# 0. Potom plati

d
I—dx Q(xNax? +bx+c +kjﬁ,
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kde koeficienty polynOm@ stupiia h—1a ¢islo k uréime metdédou neurcitych koeficientov

z rovnosti polynémov P(x)=+ax® +bx+c (Q(x)\/ ax® +bx+ c) +k, ktord sme dostali

derivovanim poslednej rovnice a nasobenim odmocm’@ +bx+c.

Integrovanie trigopnometrickych funkcii:
0 R(sinx, cosx)dx,
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1 Ak mé funkcia R(u V) Specidlny tvar, mézeme pouzit’ aj iné substiticie:

» Ak R(u,v), kde u=sinx,v=cosx je neparna v premennepre kazdé xDB— H tak

pouzijeme substituciu t = sinx, x B—
02 2 0

» Ak R(u,v), kde u=sinx,v=cosx je neparna v premennejpre kazdé x0(0,77), tak
pouzijeme substiticiu t = cosx, x (0, 71).
> Ak R(u,v), kde u =sinx,v=cosx je parnou funkciou v oboch premennych pre kazdé

x [ H—E,EH tak pouzijeme substituciu t =tgx, x[J B—E,EH V tomto pripade niekedy je
02 20 02 20

vyhodnejie pouzit vzorce COS* X = %(1+ cos2x), sin®x= %(1— c0OS2x).

Priklad Vypocitajme J’ sin® xcos' x dx.

RieSenie Dany integral mézeme upravit’ takto

Isinz xcos' x dx=-[(sinxcosx)2 cos x dx= 1J’sin2 oy 1+ C0S2X 4y -
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= é (Isin2 2x dx+J’sin2 2XC0s2x dx)

Pre prvy z integralov plagsin2 2x dx = %I(l— cos4x)dx = % @( - %sin4x§+ C

a pri vypocte druhého integralu polozime sin2x =t, teda2cos2xdx = dt a dostaneme
Isinz 2xc0s2x dx = 1Itzdt =Lgintox+c
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Teda‘[sin2 xcos' x dx = % EL( —%sin4x§+%sin3 2x+C.

1 Integraly I sinaxcosbxdx, J’ sinaxsinbxdx I cosaxcosbxdx ~ upravime pomocou vzorcov
sina cosf = %[sin(a +B)+sin(a - B)],
cosar cosf = %[cos(a +B)+coda - B)],

sinasinf = %[cos(a - B)-coda + B)].



