Cvicenia

1. N4jdite ploSny obsah roviny ohrani¢enej krivkami:

@D 1 -2X
=x?-2X, y = X. e) x=0, x==,y=0,y=xe .
a) y=x?-2x, y=X 50 ) > ¥=0y
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b) y=x% y*=x. T %~ e
c) y=x, y=4x. [6] f) y=x>-3x*+3x-1y=x-1y=2x-2
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d =4,x+y=5. -8In2
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2. Vypocitajte ploSny obsah casti roviny ohranienej krivkou danou parametrickymi
rovnicami:
U
a) x=3tz,y:3t—t3,tD<—\/§,\/§>. E—ym—\/ém
0° O
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b) x=2t-t* y=2t"-t°.
) y H5H
c) x=aft-sint), y=a(l-cost) ausetkou x =at, y=0,a>0,t0{02m). |ara?|
2
: U
d) x=acos't, y=asin’t,a>0. E-,SED
08 O

e) x= a(cost +1sin t), y= a(sint —tcost), t0(0,2m), a >0 a polpriamkoux=a, y< 0
0, W4 +3m)0
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3. Ngjdite plosny obsah casti roviny ohranienej krivkami, ktorych rovnice v polarnych
suradniciach su:

342
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a) p=ag,a>0¢ D(O,Zn) a polpriamkoup =0. g‘ms—am
U U
2
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b) p=acosp,a>0. EI.B—D
04 0
c) p=2a(2+cosp) a>0. hem?|
d) p=4sin*¢. [671]
4. Njjdite objem telesa, ktoré vznikne rotaciou elementarnej oblasti urCenej danymi krivkami
okolo osio, :
[Brr(] H
a) y=X2'y2=)(_ EE b) y=x2,y:1—x2. [Qn\/ED
0 03 0O

5. Ngjdite objem telesa, ktoré vznikne rotaciou elementdrnej oblasti ur¢enej danymi krivkami:
okolo osio,:

a) x=0,y"+x-4=0, §4+%§
b) y=e™,y=0,x=0,x=a,a>0. |_27T(1—(a+1)e_“)J



okolo osio . :

c)
d)

a)

b)

d)
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x=t2,y=t—%,tD<O,\/§>,

x=a(t—sint),y:a(1—cost) x=at,y=0, a>0,tD<O,27T>.

6. Vypoditajte dizku danej krivky:

y=2Jx,1<x<2.

y>=4x’,y>0,0Sx<2,

y=lnx,\/§SxS\/§.

e’ +1
y=In
e’ —1

,In2< x<1In5.

7. Vypoéitajte dizku krivky:
—_ —_ t3
x=t2,y=t ?,ZD<O,\/§>.
x= a(t —sin t), V= a(l - cost), a>0,t D<0,27T> :
x= a(cost +1sin t), y= a(sint —tcost), t D<0,27T>, a>0.

x=cos't,y=sin*t.
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8. Vypocitajte ploSny obsah rotacnej plochy, ktora vznikne rotaciou danej krivky okolo osi 0,:

x=4—4\/;,y=4

t3
3 ,t0(0,1).

x=acos’t, y=asin’t,a>0.

x =a(t—sint), Y =a(1—cost), a >0,tD<O,7T>.
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9. Vypoditajte statické momenty homogénneho hmotného obdiznika so stranami a, b

vzhl'adom na obe jeho strany (s plosnou hustotou o).
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10. Vypocitajte statické momenty homogénnej hmotnej oblasti ohrani¢enej krivkou

x=t"—t,y=t"+t> aosouo, vzhladom na stiradnicové osi. %‘X = 3—U,Sy =830
280 4201

11.N4jdite tazisko homogénnej hmotnej oblasti ohranienej parabolou y> =6x a priamkou
x=5=0. [3.,0]
12.N4jdite tazisko homogénnej hmotnej oblasti ohrani¢enej parabolou y =2x —x* a 0souo, .
20
33
13.N4jdite tazisko homogénnej hmotnej oblasti, ktord lezi v prvom kvadrante, ak je ohrani¢ena
Bx, 3y,0

2

arabolouy® =2px a priamkamiy =0, x = x, .
p Y px ap Y 0 HS_ 3 E
14.N4jdite tazisko homogénnej hmotnej oblasti ur¢enej nerovnostami 0 < x <7, 0< y <sinx.
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