9.2 Nezavislost krivkového integralu od integrac¢nej cesty

Pri vypocte integralov druhého druhu sa stretneme s integralmi, ktoré nezéavisia od inte-

gratnej cesty C, ale iba od zaciato¢ného bodu A a koncového bodu B integracnej cesty. Také
B

integraly budeme oznacovat [ f(P) -ds.
A

Veta 9.3 Nech f je spojitd vektorovd funkcia na oblasti G. Krivkovy integrdl [ f(P)-ds
nezdvisi od integracénej cesty na mnozine vtedy a len vtedy, ked existuje takd funkcia U(P), Ze
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na oblasti G.
Funkciu U nazyvame potencidlom funkcie f.

Veta 9.4 Nech mnozina G je oblast. Nech f je vektorovd funkcia definovand na mnozZine
G. Ak integrdl [ f(P) - ds nezdvisi od integracnej cesty na mnoZine G, tak pre lubovolni

c
uzavretd krivku Cy leZiacu v oblasty G plati:
i
Co

Otvorena mnozina G' v R? sa nazyva jednoducho suvisla, ak mnozina G je savisla a ak
vnitro lubovolnej jednoduchej uzavretej krivky C' obsiahnuté v mnozine G je celé obsiahnuté
v mnozine G.

Veta 9.5 (Greenova veta). Nech A je uzavretd mnoZina, ktord md ti vlastnost, Ze jej
hranica C je kladne orientovanou, jednoduchou, uzavretou a po castiach hladkou krivkou. Nech
funkcie p(x,y), q(x,y),p,(x,y), ¢, (x,y), si spojité na A. Potom plati

//[q;(:v, y) — py(x, y)ldvdy = fp(x, y)dx + q(x,y)dy. (1)

C

Priklad 9.4 Pomocou Greenovej vety vypocitajte ¢ 2(x? + y*)dz + (x + y)*dy, kde 1 je
!
obvod trojuholnika s vrcholmi A = (1;1), B = (2;2), C = (1;3), pricom (A, B,C) je trojica

usporiadand v zmysle orientdcie krivky [.

Riesenie. Pre vypocet pouzijeme vztah (5.5). Teda

j[Q(x +y)dz + (z +y)*d // (x +y) — dyldzdy =
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