
7.3 Výpočet dvojného integrálu

Výrazom σxy označme elementárnu oblasť vzhľadom na os Ox určenú takto:

σxy = {(x, y)| a ≤ x ≤ b, ϕ(x) ≤ y ≤ ψ(x)},

kde funkcie ϕ, ψ sú spojité pre x ∈ 〈a, b〉.
Výrazom σyx označme elementárnu oblasť vzhľadom na os Oy určenú takto:

σyx = {(x, y)| c ≤ y ≤ d,Φ(y) ≤ x ≤ Ψ(y)},

kde funkcie Φ,Ψ sú spojité pre y ∈ 〈c, d〉.
Veta 7.3 Nech funkcia f je integrovateľná na oblasti σxy (σyx). Nech pre každé x ∈ 〈a, b〉

existuje
ψ(x)∫
ϕ(x)

f(x, y)dy (nech pre každé y ∈ 〈c, d〉 existuje
Ψ(y)∫
Φ(y)

f(x, y)dx). Potom platí

∫ ∫
σxy

f(x, y)dσ =

b∫
a

 ψ(x)∫
ϕ(x)

f(x, y)dy

 dx,

∫ ∫
σyx

f(x, y)dσ =

d∫
c

 Ψ(y)∫
Φ(y)

f(x, y)dx

 dy

 .

Výraz
b∫

a

 ψ(x)∫
ϕ(x)

f(x, y)dy

 dx

nazývame dvojnásobným integrálom. Používa sa tiež označenie

b∫
a

dx

ψ(x)∫
ϕ(x)

f(x, y)dy.
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