6.5 Riesenie linedrnej diferencidlnej rovnice s konsStantnymi koefi-
cientmi so Specialnou pravou stranou

Nech v diferencialnej rovnici
agy™ +ary" Y -t apy + any = f(2), (L1P)

kde a;, i =1, ..., n st realne ¢isla, ma funkcia f Specidlny tvar.
1. Ak f(z) = Pn(z)e*®, kde « je k-nasobnym charakteristickym korefiom prislusnej linearne;
diferencialnej rovnice (L1), k > 0, tak rie§enie y* rovnice (L1P) m4 tvar y* = 2¥Q,,(z)e,
kde polyném @), je polyném m-tého stupna.

1, Tesp. Prg) st polynémy
stupfia nq, resp. ng, o, 0 € Ra 3 # 0, k je nasobnost charakteristického korena prislusne;j
diferencialnej rovnice (L1), tak rieSenie y* rovnice (L1P) ma tvar
y* :xkeo‘m(Q%) (x) cos ﬁx—i—Qg) (x) sin fx), kde polynomy Q,(ﬁ), Qg) st vhodné polynémy
stupfia m = max{n, ns}.

2. Ak f(z) = e**(P\} (z) cos Bz+P.}) (z) sin fz), kde polynomy P}

3. Ak f(x) = fi(z) + fa(x) a yf je rieSenie diferencidlnej rovnice L(y) = f;(x), i = 1,2, tak
Y=Yty

Priklad 6.5 Ndjdime vsSeobecné riesenie diferencidlnej rovnice
y// _ 3y/ + 2y — €1~z + 66_1'1.

Riesenie. Odpovedajuca charakteristicka rovnica r? —3r+2 = 0 mé korene r, = 1 ary = 2,
ktorym odpovedaji riesenia y; = €%, y, = €2*. Vieobecné rieSenie rovnice bez pravej strany je
y = C1e® + Che?. RieSenie pravej strany y* budeme hladat v tvare y} + v, kde yi = Azte!®
(ry = 1 je koreom odpovedajticej charakteristickej rovnice)a y5 = Be . Po dosadeni do

x

povodnej rovnice (postupne yi, y4) a porovnani koeficientov dostaneme y; = —xe®, y3 = e ",
Teda vieobecné riesenie danej rovnice s pravou stranou je yf = C1e® + Che®® — ze® + e 7.
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