8.1 Integraly zavislé od parametra

Uvazujme funkciu f : J — R, kde J = (a,b) x (¢,d). Nech pre kazdé y € (c,d) je funkcia
o(x) = f(x,y) integrovatelna v intervale (a, b). Nech (a, 8) C {(a,b). Potom funkciu

B8
Fy) = /f(x,y)dl’

nazyvame parametrickym integralom alebo integralom zavislym od parametra. Pomocou
parametrickych integralov st definované niektoré vyznamné funkcie, zaroven ich mézeme pouzit
pri vypoc¢te niektorych integralov. Budu néas zaujimat vlastnosti funkcie F' v zavislosti na
vlastnostiach funkcie f.

Veta 8.1 Nech funkcia f je spojitd na intervale J, potom funkcia F' je spojitd na intervale
{c,d).

Veta 8.2 Nech parcidlna derivdcia fy(z,y) je spojitd na intervale J. Potom pre kaZdé

y € (c,d) plati
b

F(y) = d% / F(ay)de = / %ﬂ”y’%.

a

Veta 8.3 Nech funkcia f je spojitd vzhladom na interval J a funkcie a(y), B(y) su spojité
na intervale {(c, dy, pricom ich obory hodnot lezia v intervale (a,b). Potom parametricky integral

B(y)
F(y) = / [z, y)dx

a(y)

je spojitd funkcia v intervale {c,d).

Veta 8.4 Nech funkcia [ je spojitd vzhladom na interval J a funkcie a(y), B(y) su spojité
na intervale (c,d), pricom ich obory hodnét leZia v intervale (a,b). Nech existuji derivdcie
o' (y), B'(y) v intervale {c,d) a f,(x,y) je spojitd vzhladom na interval J, potom

B(y)

Fl(y) = %yy)d + AW FIBW), 5] — o' (v) flaly), v).
a(y)
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