7.4 Trojny integral

Uplne analogicka je definicia integralnych suctov a integralu, ako aj integrovatelnosti funkcie
vo viacrozmernom priestore.

Nech f : R® D A — R je spojita funkcia a nech w C A je ohrani¢ena uzavreta oblast,
ktoré je zjednotenim konecného poc¢tu elementarnych oblasti. Rozdelime oblast w na n casti
tak, aby w = UJ_,w; a dve rozne oblasti w;, w; nemali spolo¢né vnatorné body. Nech bod F; je
Tubovolnym bodom oblasti w;. Nech f(P;) je hodnota funkcie f v bode P;. Sumu

nazyvame integralnym stc¢tom pre trojny integral prisliuchajicim danému deleniu D,, a
danému vyberu bodov P;.
Ak delenie je také, ze oblasti o; si trojrozmerné intervaly so stranami Ax;, Ay;, Az;, tak

=1

Nech pre n € N je D,, delenie oblasti w na malé oblasti w; také, ze pre n — oo priemer d(w;)
oblasti w; konverguje k nule.
Taktto postupnost deleni nazyvame normélnou postupnostou deleni.
Nech J je trojrozmerny interval. Mnozinu intervalov (x;_1,@;) X (yj_1,¥;)X
X{(zk_1,uK), t=1,...,n,j=1,...,m, k=1, ..., s nazyvame delenim intervalu J.
Definicia 7.2 Cislo I nazgvame trojnym integralom z funkcie f na oblasti w, ak pre kaZdi
normdlnu postupnost deleni (D)2, oblasti w a pre lubovolné vybery bodov v sictoch S(f, Dy,)
je TLILIEOS(]”, D,)=1.

Integral funkcie f na oblasti w oznac¢ujeme znakom

/// F(#,y,2)dw  alebo /// f(x,y, 2)dxdyd:z.

Funkcia f je integrovatelna na mnozine w, ak funkcia F,, = x f je integrovatelna na istom
intervale J, ktory obsahuje mnozinu w a plati

/ / / f(z,y, 2)dvdydz = / / / F(z,y, z)dzdydz.

Nech w je ohrani¢ena mnozina. Ak existuje [[[ dzdydz, nazgyvame mnozinu w meratelnou.

m(w) = /// dxdyd:z.

Poznamka 7.3 Pre trojny integrdl platia podobné vety ako pre dvojny integrdl.

Jej objemom nazyvame ¢islo
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